I. megoldas. Képzeljiik a feladatot megoldottnak, legyen a hdromszog harmadik csticsa A, forgassuk ra a BA oldalt
B koriil BC-nek B-n tuli meghosszabbitaséra, és legyen a végpont A’ (1. dbra). Ekkor az ABA’ egyenl6 szart haromszog
CBA kiils6 szoge kétszer akkora, mint az AA' B< = AA'C<. Masrészt a CBA szdg a feltevés szerint az ACB = ACA’
szognek is kétszerese, tehat AA'C<x = ACA'<, az ACA’ haromszog egyenld szara. Igy A’ megszerkeszthetd, mint
C-nek D-re vett tiikorképe, és a BA' szakaszban megkapjuk a BA oldal hosszat. Most mar A-t az adott e egyenesre
D-ben allitott m merdlegesbdl a B koriil BA’ sugarral irt k kor metszi ki. — A szerkesztés helyessége nyilvanvalo,
bizonyitasat mell6zhetjiik.

1. dbra

Megoldast csak akkor kapunk, ha m két pontban metszi k-t. Illyenkor a két metszéspont és vele a két megfelelé
ABC haromszog is tiikros e-re, mint tengelyre. Ha ugyanis m érinti k-t, akkor egyetlen kozos pontjuk D, és ez nem
hasznélhato A gyanant. Ekkor A’D a k atmérdje, A'D = 2BD, méasrészt A'D = CD, tehat CD = 2 BD, és D kozte
van B-nek és C-nek, vagyis D egybeesik a BC szakasz B-hez kozelebbi H harmadol6 pontjaval.
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Az 2. dbra

Hasonléan kapjuk annak feltételét, hogy m és k-nak két k6z6s pontja legyen. Mindig ez adddik, ha B szétvalasztja
D-t és C-t (2. abra), hiszen ekkor D szétvalasztja B-t és A’-t, a k kdzéppontjat és egy keriileti pontjat. Még akkor is
metszi egyméast m és k, ha D a BC szakaszon van és belsé pontja k-nak, vagyis BD < BA’ (1. abra). Ekkor ugyanis
DA = DB+ BA' > DB + DB = 2BD, tehat CD > 2BD, D a fenti H-val hatarolt BH szakaszon van. Hasonléan
lathato be, hogy ha D az e-nek azon a félegyenesén van, melynek kezdGpontja H és amely C-n at halad, akkor nincs
megoldas.
Kddar Krisztina (Budapest, Dozsa Gy. Gimn. II. o. t.)

Megjegyzés. Sok dolgozat szerint a megoldasok szama 1. Ez akkor helyes, ha az ABC haromszog méreteit kér-
dezziik. Itt azonban helyzet-feladattal alltunk szemben, B, C', D megadott helyzetébsl A megfelel§ helyzeteit kellett
meghataroznunk. (Az emlitett megallapitast nem tekintettiik hidnynak.)
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II. megoldas. Messe a CBA szog felezGje az AC oldalt Bi-ben, és legyen B vetiilete e-re E (3. abra), akkor
B1BC'« = B1CB<, a B; BC haromszog egyenld szaru, E felezi a BC szakaszt. Masrészt a szogfelez osztas aranyéra,
valamint az ACB szog szarain az AD és By E parhuzamosokkal 1étrehozott szeletek ardnyara ismert tételek alapjan
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tehat AB = 2 DE. Eszerint A-t a D-ben e-re emelt m merélegesbdl B koriil. 2 DE sugarral irt k' kdrrel metszhetjiik
ki.

Ezeket tudva B; és E megszerkesztését mell6zhetjiik. Ha ugyanis D-nek FE-re vett tiikorképe F', akkor BA = DF|
F-et pedig ugy is megkaphatjuk, hogy a BD szakaszt C-bsl az irdnyaval ellentétes irdnyban felmérjiik. Az ABD
derékszogt haromszog megszerkeszthets, ha BD < 2DE vagyis ha D a BH szakaszon van, ahol H a BE szakasznak
B-t6l szamitva méasodik harmadolépontja.

Vigassy Lajos
Megjegyzés. Az utobbi eredmények felhasznalasaval konnyd megmutatni, hogy a keresett haromszog DA magas-
sdga mértani kozéparanyos egyrészt a DC' szakasz, masrészt a DC' — 2BD, ill. a DC + 2BD hosszusagu szakasz

kozott, aszerint, hogy D a BC' szakaszon, ill. a meghosszabbitédson van. Ebb6l is lathato, hogy belsé D pont esetén a
megoldhatosag feltétele: DC = 2DB.

Kldris Ldszlé (Budapest, Bem J. Gimn. IL o. t.)



