Az elGirt hat kezdd jeggyel irt 444 445 szam nem teljes négyzet, mert az 5-re végz6ds négyzetszamok utolsod két
jegye 2 és 5. Ezért a keresett N? szamnak tovabbi szamjegyei is vannak. Tegyiik fel egyelore, hogy ezek szama paros
és jeldljiik 2k-val. Igy N? nagyobb az adott jegyekkel kezd6ds legkisebb 2k + 6 jegyt 444 445 -10%* szamnal, de kisebb
a legkisebb olyan 2k + 6 jegytnél, melynek hatodik jegye 1-gyel nagyobb az el6irt 5-6snél:

444445 - 10%% < N? < 444 446 - 10%*.

Innen négyzetgyokvonassal N2 alapjara
(1) V444445 - 10" < N < V444446 - 10"

Azt a legkisebb k értéket kell megkeresniink, amelyre (1) széls6 tagjai kozott van egész szam, és erre az esetre N
gyanant a legkisebb ilyen egész szamot kell venniink. Innen osztassal

N
V444445 < 107 < 444 446.

Szamitsuk ki 444 445 négyzetgyoke (végtelen) tizedes tort alakjanak egész jegyeit és néhany tizedes jegyét:
V444 445 = 666, 667 0 ...

Ez azt jelenti, hogy a
666,6, 666,66 666,667 666,6670

szdmok négyzete még kisebb 444 445-nél. Viszont a
(2) 666,7, 666,67 666,668 666,6671

szamok négyzete mar nagyobb néla. Mas szoval az utobbi sorban azokat a legkisebb szamokat irtuk fel, amelyekben
a tizedes jegyek szama rendre 1, 2, 3, 4, és amelyek négyzete mar nagyobb 444 445-nél. Igy ezek N/ 10* lehetséges
legkisebb értékét adjak k =1, 2, 3, ill. 4 esetére. Ezeket a szamokat (1) bal oldalara irva az egyenl6tlenséget szikitjiik.
A novelés miatt a < jel helyére léphet < is. Hasonldéan

V444 446 = 666, 667 7...

Ebbdl felirhatjuk azokat a legnagyobb szamokat, amelyekben a tizedes jegyek szama rendre 1, 2, 3, 4, és amelyek
négyzete még kisebb 444 446-nal:

(3) 666,6, 666,66 666,667 666,6677.

Ezek a szamok N/ 10" legnagyobb lehetséges értékét adjak, feltéve, hogy k = 1, 2, 3, ill. 4. Azokhoz a k szamokhoz
tartozik az el6irt jegyekkel kezd6d6 2k + 6 jegyl négyzetszam, amelyekhez a (2) alatti legkisebb megengedhetd érték
nem nagyobb a (3) alatti ugyanannyi tizedes jegyet tartalmazo legnagyobb lehetséges értéknél. Ez elészor a 4 tizedes
jegyt értékekre kovetkezik be, igy k legkisebb lehetséges értéke 4, és

N
666, 6671 < o < 666, 6677.

Innen

6666671 < N < 6666677.

A legkisebb, N gyanént valaszthat6 érték 6 666 671, eszerint ha az eldirt els§ hat jegy utan paros szamu szamjegynek
kell allnia, akkor N2 = 6666 6712

Visszatekintve mondhatjuk, hogy N; egymdas utani jegyeit ugy kapjuk, hogy vessziik 444 445 és 444 446 négyzet-
gyokének els, masodik, ... jegyét mindaddig, amig a megfelels jegyek megegyeznek, ha pedig a két négyzetgyokben a
megfelels helyeken kiilonboz6 jegy all, a kisebb jegynél 1-gyel nagyobb jegyet irjuk le. (Ez nem lehet 9-es, mert akkor
mar egy korabbi jegyben kell kiilonbozniiik a gyokoknek.)

Hasonloan jarhatunk el abbol a feltevésbél kiindulva, hogy N2-ben az elirt hat jegy utani tovabbi jegyek szama
paratlan: 2k + 1. Igy

444 445 - 102+ < N? < 444 446 - 1021,
N
V4444450 < T < V4 444 460,
V4444450 = 2108,186 ..., /4444460 = 2108,188...

és igy
N2 = 2108 187% = 4444 452 426 969;



Ny kisebb Ni-nél, ezért a keresett szam N22 .
Béta Kdroly (Budapest, Steinmetz M. Gimn. I. o. t.)

Megjegyzés. Mar 444 445 négyzetgyokének egész kozelits értékeibdl, 666-bol és 667-bsl varhato, hogy legkéssbb a
negyedik tizedes jegyben kiilonb6z6 jegyet ad a két négyzetgyokvonas. Ugyan is

(n+1)°—n>=2n+1,

tehat mig az alap 1-gyel n6, a négyzet 2n + 1-gyel, vagyis 2n + 1-szer annyival n§. Ebb6] kézenfekvs az a sejtés, hogy
444 445 és 444 446 négyzetgyokének egyméastol valo eltérése kb. 1/1333 ~ 6/8000 > 0,0007.



