Megoldas. I. Célszeri rendszeresen felsorolni azokat a szamokat, amelyek két természetes szam négyzetének
Osszegeként irhatok, hogy kivalaszthassuk koziiliik a legkisebb két, ill. 3 szomszédos szamot. Irjuk pl. egymés ala
egy-egy négyzetszamnak az el6zokkel vald Gsszegét és a kétszeresét:

1 4 9 16 25
2 5 10 17 26 ...
8 13 20 29 ...

18 25 34 ...
32 41 ...
50 ...

A tablazat felirt részében talaljuk a 17, 18 szampart. Mivel a kovetkezd oszlop legkisebb szama is 26, a késGbbieké
pedig még nagyobb, igy ez a legkisebb megfelel6 szampar.

A szamharmasok kereséséhez jobb attekintést ad, ha a kapott Osszegeket (egyelére csak 100-on alul maradva)
novekedd sorrendben, az I. oszt. tankdnyv ,két bemenetd”’ négyzetszam tablazatanak mintajara rendezziik, egymas
utani sorokba irva azokat a szdmokat, melyeknek tizese rendre 0, 1, 2, ..., 9, és egymds utani oszlopokba azokat,
melyeknek egyese rendre 0, 1, 2, ..., 9. Pl. A 0 jeld sor és az ,,5” jeld oszlop k6z0s mezeje az 5 szamnak felel meg,
ebben az 12 + 22 elsallitast roviden 1; 2-vel jelezziik.

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9
0 151 1;2 2;2
1|13 2;3 14 | 3;3
2|24 3;4 | 1;5 2;5
3 4;4 3;5 1;6
4| 2:6 | 455 3;6
o | 1,7 4:6 | 2;7 3;7
99
6 5;6 1;8 2;8
4;7
7 6;6 | 8;8 | 5;7
8 | 4;8 1;9 2;9 9;8
6;7
91| 3;9 4:9 | ;7

El6bbi 6sszegeink felbontasait ide oszloponként beirva, az elsé megfelel6 szdmharmas a 72, 73, 74.

II. Négy egymés utani egész szam koziil kettd paros, ketté paratlan. Az utobbiak két egész szam Osszege gyanant

csak egy paros és egy paratlan taghdl adédhatnak ki. Marmost paros négyzetszam csak paros alap négyzete lehet,
. . . - . i . . 2 2 .

paratlan négyzetszam pedig csak paratlan alap négyzete, mert ha n egész szam, akkor (2n)” = 4n° = 4k, péaros,
6s (2n+1)° = 4n(n + 1) + 1 = 4k + 1, paratlan. Ezek 4-gyel osztva 0, ill. 1 maradékot adnak, tehat dsszegiik
is 0, vagy 1, vagy 2 maradékot ad 4-gyel osztva. Nem lehet tehat két tagu négyzettsszeg 4-gyel valdé osztasanal a
maradék 3, marpedig az egymas utani paratlan szamokat 4-gyel osztva a maradék valtakozva 1 és 3. Ezzel az allitast
bebizonyitottuk.

Kiss Arpdd (Budapest, Blathy O. Erésaramu Ip. Techn. L. o. t.)

Megjegyzések. 1. A talalt szamok kozil 18 és 72 két egyenls négyzetszam Osszege. Ha a feltételeket emelve ilyet
nem fogadunk el, akkor az els¢ par 25 = 3% + 42, 26 = 12 + 52, az els6 harmas pedig 232 = 6% + 142, 233 = 82 + 132,
234 = 37 + 15°.

Surdnyi Laszlé (Budapest, V., Szemere u. Alt. Isk. VIIL o. t.)

2. A megfelel6 szamharmasok elsé tagja oszthato 8-cal. A fentiek szerint csak 8k, 8k + 1, 8k + 2 és 8k + 4, 8k + 5,

8k + 6 alaku szamhérmasokrol lehet sz6. Az utdbbi azonban lehetetlen. Ismeretes ugyani) hogy ha egy paros szam
elgallithato két egész szam négyzetosszege gyanant, akkor a fele is :

b\* —b\?
22 = a® + b*-bol kovetkezik x:(a; ) +(a2 )7

és ezt 8k + 6-ra alkalmazva azt kapnank, hogy 4k + 3 elGallithato.
Masrészt megfelels szamharmas egyik tagja oszthaté 3-mal, és ezért 9-cel is. Ugyanis a 3n, 3n + 1, 3n + 2 alakua

szamok négyzete
9n?  3(3n*+2n)+1=3k+1, 3Bn*+4n+1)+1=3k+1

1Lasd pl. Hajés—Neukomm—Surdnyi: Matematikai versemytételek I1. (Tankonyvkiado, Budapest 1967.) 59. o.



alaki. Két ilyen szam 0Osszege nyilvan csak ugy lehet oszthato 3-mal, ha egyik tag sem 3k + 1 alaku, ezért az elGallitas
9(n? + n3) = 9k alaki. Ezek szerint egy megfelel§ szamharmas legkisebb szdma oszthaté 8-cal és vagy oszthato 9-cel,
vagy 1-gyel, vagy 2-vel kisebb egy 9-cel oszthaté szamnél. Kénnyen lathaté, hogy akkor ez a szam 72-vel osztva 0, 8,
ill. 16 maradékot ad.

Lovdsz Liszlé (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn. I. o. t.)

3. A 16 = 0% 4 42, 17, 18 szamharmas nem felel meg, mert a 0 nem természetes azim (tobben ezt adtak meg).



