I. megoldas. Legyen a kérdéses szam N = abed. Kiilonvalasztunk egy lehetéleg nagy, 99-cel oszthatd részt:
N =100-ab+cd =99 -ab+ ab+ cd.

Az utolsé két szam Osszege kisebb mint 200 és oszthatd 99-cel, tehat csak 0, 99, vagy 198 lehet; az elsG csak
a =b=c=d=0 esetén kovetkezik be, az utolsé pedig csak akkor, ha mindkét szam 99, tehat a =b=c=d =9. A
szamjegyek Osszege az el6bbi esetben 0 = 0 - 18, az utébbiban 36 = 2 - 18. Minden maés esetben

ab+cd =10(a + ¢) + (b+ d) = 99.
Ez csak agy lehetséges, hogy a b+ d Osszeg egyes jegye 9. Masrészt b+ d < 18, tehat b+d =9, a+c¢ =9 kell, hogy

legyen, s igy a + b+ c+ d = 18. A feladat &llitasa tehat helyes.
Bornes Ndndor (Budapest, I. Istvan Gimn. 1. o. t.)

II. megoldas. Egy 99-cel oszthat6 szam oszthat6 9-cel is, 11-gyel is. Eszerint az el6bbi jelblésekke

(1a) a+b+c+d=9m,
(1b) (d+b)—(c+a)=11n,

ahol m és n egész szamok. (la) alapjan elég azt megmutatnunk, hogy m péros.

Mivel d + b és ¢ + a legnagyobb értéke 9 + 9 = 18, legkisebb értéke 0, azért (1b) bal oldala nem lehet nagyobb
18 —0 = 18-n4l és nem lehet kisebb 0— 18 = —18-nal. Igy n értéke gyanant csak —1, 0 és 41 johet szoba. Megmutatjuk,
hogy csak n = 0 lehetséges.

(la) és (1b) Osszegét és kiilonbségét 2-vel osztva

9 11
(2a) d+b:$,

9m — 11
(2b) c—l—a:%.

n = 1 esetén innen csak paratlan m-mel kapunk egész szamot. Nem lehet azonban m = 1, mert tgy (1la)-bol d+b < 9,
(1b)-bél viszont d + b = 11, ellentmondés. m helyén nagyobb paratlan szammal pedig d + b-re (2a)-bol legalabb 19-et
kapunk, ez szintén lehetetlen.

n = —1 esetén (2b)-bdl kiindulva ugyanezeket kapjuk ¢ + a-ra.

Ha mar most n = 0, akkor (1b)-b6l d + b = a + ¢, igy (1a) bal oldala 2(a + ¢) alakban irhato, tehat paros. Ezt
akartuk bizonyitani.

Magyar Ferenc (Tatabanya, Arpad Gimn. IL. o. t.)

III. megoldas. A 0 és 9999 szamokra érvényes a feladat allitasa. A tSbbi szoba jovs szam N = 99 k alaka, ahol
k egész és 1 < k < 100. Ez igy is irhato:

N = (100 — 1)k = 100k — k = 100(k — 1) + (100 — k).

Itt az elsé tag 100-nak nem negativ egész tobbszorose, a masodik tagra pedig 0 < 100 — k < 99. Igy 100-k az N utolso
két jegyébdl allo szam, k — 1 pedig az ezek elhagyasaval visszamaradé szam (0, ha N = 99). E két szam Osszege

(k — 1) + (100 — k) = 99.

A két szamot Osszeadva az 1-es jegyek 0sszegébdl nem adodhat atvinni vald 10-es, mert a jegyek Osszege legfeljebb 18;
ezért az 1-es helyen levs jegyek Osszege is, a 10-es helyen levéké is 9, egyiitt 18, a bizonyitandé allitasnak megfelelGen.

Szabo Zoltdn (Gyér, Czuczor G. Gimn. L. o. t.)

Megjegyzés. E megoldés zard 1épése azonos az I. megoldaséval, de mas uton jutottunk hozzé.

LA 11-gyel valo oszthatosag itt felhasznalt ismertets jelét roviden lasd pl. Radvdny: Ldszlo: Az oszthatdsdag egy dltaldnos ismertetd
jelérdl, K. M. L. 24 (1962/1) 12. o.; bévebben: 609. gyak. K. M. L. 21 (1960/11) 145. o.



