I. megoldas. Az els§ sorban tagrol tagra mutatkozd novekedést x-szel jelolve ennek és az elére beirt szamok
koziil haromnak a felhasznalasédval minden tovabbi mezé szamat kifejezhetjiik. Ugyanis igy az els6 sor elsé négy szama
17 —4x, 17— 3z, 17—2x, 17—z lesz, tehdt a ndvekedés az elss oszlopban [1— (17 —4x)]/4 = z—4, a masodik oszlopban
pedig 11 — (17 — 3z) = 3z — 6. Ezek alapjan kifejezhetjiik az els6 két oszlop szamait, majd ezeknek ugyanabba a sorba
es6 két-két szamabol a tovabbi sorok névekedését, végiil az Gsszes hatralevé mezsk szamait:

17—4x 17—-3z 17—2x 17—z 17 17
13 — 3z 11 11
9—-2x 3x+5 21 21
5—x 6xr —1

1 9r — 7 1

Ezek utan z-et abbol szamithatjuk ki, hogy a még fel nem hasznalt 21-es szdm a hatralevé mezdk egyikén all.

(3z 4+ 5) 4+ [(3z +5) — (9 — 22)] =21,

amib6l x = 2,5. Mostmar a fentiek alapjan abrank igy alakul:

7 9,5 12 14,5 17
5,5 11 16,5 22 27,5
4 12,5 21 29,5 38
2,5 14 25,5 37 48,5
1 15,5 30 44,5 59
ugyanis az elsé két oszlop novekedése x — 4 = —1.5, ill. 3x — 6 = 1,5, és a tovabbi sorok novekedése rendre 5,5, 8,5,

11,5, ill. 14,5. Latjuk, hogy a ndvekedés a 3-5. oszlopokban is mezérél mezére ugyanaz, ti. 4,5, ill. 7.5, ill. 14,5.
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II. megoldas. Jeloljiik az els§ sor els6 szamat a-val, az els6 sor és az els6 oszlop tagrol tagra valé ndvekedését
s1-gyel, ill. o1-gyel, végiil d-vel azt a szdmot, amennyivel a masodik sor novekedése nagyobb s;-nél. Ezek kozt keresiink
Osszefiiggéseket a megadott szdmok felhasznélasaval.

A 2. sorbeli novekedés sy = s1 + d, az els6 két sor els6 két-két szama a, a + s1, ill. a + 01, a + 01 + 51 +d, a 2.
oszlopbeli novekedés

o2 =[(a+01)+ (51 +d)]—(a+s1)=01+4d,

tehét a tablazat elsd két sora és oszlopa:

a a4+ s1 a4+ 2s; a+ 3s1 a+4s;

a+o1 a+o+s+d a+o1+2s1+2d a+o01+3s1+3d a+o;+4s1+4d

a+201 a+ 201+ s1+2d

a+301 a+ 301+ s1+3d

a+401 a+4o1+ s1+4d

Ezek szerint a 3-5. sorok s3, s4, S5 és a 3—5. oszlopok 03, 04, 05 novekedései, az ott allo elsé két-két szam alapjan
s3 = (a4 201+ 1 + 2d) — (a + 201) = 51 + 2d,
84 = (a+ 301 + s1 +3d) — (a + 301) = 81 + 3d,
s5 = (a+ 401 + s1 +4d) — (a + 401) = 1 + 4d,
03 = (a+o01+2s1+2d) — (a+2s1) =01 + 2d,
04 =(a+01+3s1+3d)— (a+3s1) =01+ 3d,
o5 = (a+ 01 +4s1 +4d) — (a + 4s1) = 01 + 4d,

vagyis barmelyik sor és barmelyik oszlop novekedési szamat el6re kiszamithatjuk agy, hogy d-t megszorozzuk a sor, ill.
az oszlop sorszaméanal 1-gyel kisebb szdmmal és ehhez hozzdadjuk az 1. sorbeli, ill. 1. oszlopbeli névekedési szamot.

Ennek alapjan megmutatjuk, hogy ha a hatralev6 mez&ket pl. a sorok szerinti tagrél tagra ugyanannyival valo
novekedés kovetelmeénye alapjan toltjik ki, akkor a beirt szamok egyszersmind az oszlopok szerint tagrol tagra ugyan-
annyival valé novekedés kovetelményének is eleget tesznek. Ha ugyanis ¢ és k& egyméastol fliggetleniil a 3, 4, 5 szdmok
béarmelyikét jelenti, akkor az i-ik sor k-ik szama — az ezen sor els§ szamabol a novekedési szam k — 1-szeresének
hozzaadasaval —

(1) [a+ (i —1)o1] — (k—1)[s1+ (i — 1)d].

Ez igy alakithato:
la+ (k—1)s1] 4+ (i = 1) o1 + (k — 1)d].



Es éppen ezt a szamot irnok a k-ik oszlop i-ik mezejére, ha a héatralevé mezéket az oszlopokban tagrol tagra ugyan-
annyival valé novekedés kovetelménye alapjan toltenénk ki, ugyanis az els6 szogletes zardjelben a k-ik oszlop elsé
szama &ll, a masodik szogletes zardjelben pedig a k-ik oszlop novekedése. — Kénnyen belathato, hogy az (1) képlet az
els6 két sor és az els6 két oszlop szdmait is megadja.

Ezek alapjan a, s1, 01 és d értékét abbol az egyenletrendszerbdl szamithatjuk ki, amelyet (1)-b6l kapunk, ha i és k
helyére rendre egy-egy az abraba eldre beirt szam soranak, ill. oszlopanak sorszamat téve a kifejezést egyenlévé tessaiik
a beirt szammal

(2) i=1 és k=5-tel a+4s; =17,
(3) i=2 és k=2-vel a+ s1+ o1 +d=11,
4) i=3 és k= 3-mal a+2s; + 201 +4d =21,
(5) i=5 és k= 1-gyel a+4o0; = 1.

(2)-bdl s1 és (5)-bol o1 kifejezését (4)-be helyettesitve a is kiesik és d = 3 adodik. Hasonléan (3)-bol a + 2d = 13, igy
a =17, és tovabb s; = 2,5, 01 = —1,5, megegyezésben a fenti eredménnyel.

Megjegyzések. 1. A fentiekbdl azt is latjuk, hogy 5 soros, 5 oszlopos tablazat helyett akarhany sort és akarhény osz-
lopot tartalmazo6 hasonld abra teljes kitoltéséhez elegendd négy szam megadasa, hacsak azok négy fliggetlen egyenletre
vezetnek. A 727. gyakorlat megoldasahoz tObben tévesen megjegyezték, hogy a sorok és oszlopok szamat novelve az
elére beirt szamok szamat is novelni kell. — Erkezett olyan megjegyzés is, hogy a tablazat névelhets, de csak négyzet
alakban — nyilvan ez is téves.

2. Tobb dolgozat szerint a feladat nem oldhaté meg. Ezek hallgatolag szamon csak természetes szamot értettek, de
néha ki is mondtak ezt. A feladat ilyen korlatozast nem tartalmazott. A negativ szamok bevezetése utén a csokkenést
negativ szammal val6 novekedésnek is mondhatjuk, ezért a fenti eredményt azon a cimen sem lehet elvetni, hogy az
els6 oszlop szdmai nem névekszenek.

3. Mind a 727., mind az ezen gyakorlatra érkezett dolgozatokban gyakran olvashaté ilyesmi: ,,14-es szamjegy”, ,,21-es
szamjegy”. Vigyazzunk a pontos fogalmazasra és ne keverjiik 6ssze a rokon fogalmakat.



