I. megoldas. Tiikrozzik a JK L haromszoget a JK oldal felez6 merdlegesére, legyen L tiikorképe M (1. abra). A
JM szakasz harja a JK L haromszog k koriilirt korének, mert a tiikrézés tengelye ennek a kornek szimmetriatengelye.
Masrészt a JM szakasz ugyanaz a szakasz a K pont minden helyzeténél, mert J kezdGpontja és JM = KL hossza
allando, tovabba, ha az e egyenesnek irdnyitast adunk, nem valtozik a KL szakasznak ezzel az irdnyitassal bezart
szoge, igy a JM szakasznak ezzel az irdnnyal bezart szdge, ami az el6bbi szog kiegészits szoge, szintén nem valtozik.
Igy JM kozos hirja az Gsszes szoba jové koroknek, tehat f felez6 merdlegese atmegy a korok kozéppontjain.

& 1. dbra

Legyen mérmost f-nek egy tetszés szerinti pontja O* és az O* koriil O*J sugérral irt k* kér masodik metszéspontja
e-vel K*, feltéve, hogy k* nem érinti e-t. Legyen a K*JM haromszog tiikorképe K*.J felez6 mer6legesére JK*L*, akkor
az el6z6 meggondolas megforditdsaval adodik, hogy K* L™ hossza és iranya a K L szaméara megadott tavolsag és irany,
és a haromszog koriilirt kore k. Igy O* pontja a mértani helynek.

Akkor kapunk e-t érinté kort, ha koézéppontnak az e-re J-ben allitott mer6legesnek f-fel valo O metszéspontjat
valasztjuk. Ekkor a K* M J haromszog elfajul a JM egyenesszakassza, s igy JK*L* is egyenesszakassza fajul. Tehat a
mértani hely az f egyenes, az O pont kivételével.

Hirka Andrds (Pannonhalma, Benedekrendi gimn. II. o. t.)

II. megoldas. Ha KL nem meréleges e-re, akkor valasszuk ki a szakasz két kiilonleges helyzetét: 1. amikor a
JK L haromszog L-nél derékszog, ill. 2. amikor a haromszog egyenls szara: JL = JK (2. abra). Csak egy-egy ilyen
helyzet van, mindkett6t kittzhetjik a J-b6l KL iranyéra allitott h merélegessel. Arra az Ly pontra, amelyben L-nek
ey palyajat metszi h, LiK; L JLq; ahol pedig a KL szakasz I felezGpontjanak palydjat metszi, vagyis az e, eq siksav ¢
szimmetriatengelyét, ott van a masodik helyzethez tartozo Fy, erre Fo Ko | JFy. Legyenek a megfelel6 korkézéppontok
01 és Os. O1 azonos Ks-vel, mert F, Ko mer6legesen felezi a J L befogdt, igy felezi a JK; atfogdt is, és ez a felezGpont
egyben a derékszogl haromszog koré irt kor kézéppontja. Masrészt O, a h-n van. Megmutatjuk, hogy a mozgé szakasz
tetszés szerinti K L helyzetéhez tartozd O kozéppont rajta van az 0102 egyenesen.

2. dbra

Messe a K L-re, ennek F felez6pontjaban allitott merdleges O10s-t G-ben, e-t H-ban. Elegendd azt belatni, hogy G
rajta van J K felez6 merslegesén is. A GHO; szog vagy azonos az F'H K szoggel, vagy annak csicsszoge, ezért egyenls az
utoébbival egyallasu FoJ Ko szoggel. Viszont az Oz J Ko hdromszog egyenls szara, igy Fo J Ko< = O3 J Ko<t = O2 Ko J < =
0201 J<.Végiil az O201J sz6g azonos a GO, H szbggel, vagy annak csucsszoge, igy GHO1< = GO1J< = GO1H<«,
és a GHO1 haromszog egyenld szart. Ezért, G-nek e-n levé vetiiletét G'-vel jelslve HG' és O1G’ egyenl6 és ellentétes
iranyu szakaszok. — Masrészt a K F'H haromszog eltolassal all el6 Ko Fo J-bol, ezért HK és KoJ = O1J is egyenls és
ellentétes iranyt szakaszok, ennélfogva ugyanez all a KG' és JG' szakaszparra. Ez pedig azt jelenti, hogy G rajta van
K J felez6 mer6legesén is, K L-én is, vagyis G azonos a JK L haromszog koré irt kor O kozéppontjaval. Ezt akartuk
bizonyitani.



Azt, hogy az 0102 egyenes mely pontjai alkotjak a mértani helyet, az I. megoldasban lattuk.

Ha K L meréleges e-re, akkor a JK L haromszog K-nal derékszogd, és O a J L atfogd felez6pontjaban van. Mésrészt
L egy az e-vel parhuzamos e; egyenest ir le, tehat a mértani hely az e, e; egyenesparral hatarolt siksav ¢ szimmet-
riatengelye, kivéve J-nek t-re vett O vetiiletét. Ebben az esetben O is elfogadhato, ha a JL szakassza elfajult JKL
haromszog koriilirt korének azt a legkisebb sugara kort tekintjiik, amely a4tmegy J-n és L-en.
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