A ¢c=—-d=e= f =1 esetben képletiink igy alakul:
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Eszerint az 5. tag egyenlS az elsével. Es mivel képletiink szerint minden tag csak a megel6z6t6l fiigg, azért ag = as,
a7 = as, ag = a4, a9 = a5 = a1 €s igy tovabb, tehat a sorozat tagjai négyesével periodikusan ismétlgdnek.

Nem valaszthatjuk ai-et ugy, hogy as, as, vagy a4 nevezdje 0 legyen, tehat a # —1, 0, +1; minden més értékkel
szamsorozatunknak akarhany tagja képezhetd.

A tovabbiakban olyan ¢, d, e, f értékrendszert keresiink, amellyel a sorozatnak csak 3 kiillonboz6 tagja van. Ezek
csak a1, az, as lehetnek, azt kell elérniink, hogy a4 = a1 legyen, mert igy a fentiek szerint az as = as, ag = as,

ar = a4 = as, ... egyenlGségek is biztositva vannak. Az (1) képlettel
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eay + f’
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Vezessiik be atmenetileg a kovetkez§ jeloléseket:
4de=C, dlc+f)=D, elc+f)=E, de+ f*=F

Igy szamitasainkat egyszeriibben folytathatjuk:
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Tetszés szerint valasztott a; mellett ay = a1 biztosan fennall, ha az utolsé alak nevez§jében nem 1ép fel a1, a szam-
laléban nem 1ép fel a1-t6l mentes tag, végiil a;-nek a szamlalobeli egyiitthatdja egyenls a nevezdbeli mésodik taggal,
azaz ha

(2) eC+ fE=0, ¢D+dF =0, c¢cC+dE=eD+ fF.
Itt mindent az eredeti egyiitthatokkal kifejezve, O-ra redukélva és észrevéve, hogy dE = eD:

(3) e(c® +de) +ef(c+ f)=e(c* +cf +de+ f*) =0,
(4) cd(c+ f) +d(de + f?) = d(c* + cf +de + [*) =0,
cC — fF=0, azaz ¢ +cde—def — f3=0,

illettleg kiemeléssel

(5) (c— ) +cf + f2+de) =0.



A (3)-(5) kovetelmények nyilvanvaloan teljesiilnek, ha egyidejileg d = 0, e = 0 és ¢ — f = 0, azaz ¢ = f.
Ekkor azonban, ha még ¢ # 0 is all, (1) szerint ax11 = ag, a sorozat minden tagja egyenls. Ezt az érdektelen esetet

mellézhetjiik. Ha a d, e, ¢ — f tényezdk kozt van 0-t6l kiilonbozs, akkor (3), (4), (5) mindegyike csak tgy éallhat fenn,
ha

(6) A +ef+ fP+de=0,

és ekkor valoban mindegyik teljesiil. Itt ¢, d, e, f koziil barmelyik harmat tetszés szerint megvalasztva a negyediket
kiszamithatjuk.
Pl. I. c=d=f=1-gyel e=—3;
II. c=e=f=1-gyel d=-3;
. IV. d=-1, e=4, f=2vel ¢ =0 co=-2.

Az T - III. példakban a sorozat els6 harom tagja
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-re jutunk, vagyis a sorozat tagjainak értéke ao-t6l kezdve allando, fiiggetleniil aq-t6l.
Lérincz Csaba (Oroshéaza, Tancsics M. g. II. o. t.)

Megjegyzések. 1. Egyszert feltételt kapunk az egyiitthatok kozott azt keresve, mikor all be a IV. példaban latott
eset, mikor valik allandova a sorozat. Alakitsuk (1)-et igy:

c cf
car, +d leak+f)——+d c., de — cf
a - = = — ,
ML ak + f eap + f e elear+ f)

tehat a sorozat az elsS tagtol fiiggetleniil ¢/e-vel egyenls a masodik tagtol kezdve, ha de — ¢f = 0. A IV. példaban
ilyen értékrendszert talaltunk.
2. Az (1a) felhasznalasaval altalaban

ag+1 — 1 r 1
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= ag.



