Els6 meggondolasunkat az 1. abra helyzetéhez kapcsoljuk, amelyen D az AC szakaszon, F az AB szakaszon van.
Ekkor F' az ABC haromszog belsejében adédik. Megmutatjuk, hogy az ADF és AEF szogek Osszege 180°, ebbsl
kovetkezik, hogy A, D, F, E egy kor pontjai.

1. dbra

D az ABA; haromszog ki koriilirt korén van, éspedig AB-nek ugyanazon oldalan, mint A;, ezért
(1) ADF< = ADB<« = AA, B«
Masrészt E az AC Ay haromszog ke koriilirt korén van és AC-nek A;-gyel megegyezs oldalan, ezért
(2) AEF< = AEC«a = AAC«.

Ezek szerint
ADF< + AEF< = AA B+ AAC<x = 180°,

amit bizonyitani akartunk.
Azokra az esetekre, ha D és E egyike vagy mindkettGjiik kiviil adodik az AC, ill. AB oldalszakaszon, bizonyité-
sunkon kisebb, a lényegbe nem vagd modositasokat kell tenniink.

Tk 2. dbra

Ha D az AC szakaszon adodik, F viszont az AB szakaszon kiviil, akkor F csak AB-nek A-n tali meghosszabbitasan
lehet, mert B a ko korre nézve kiils§ pont, hiszen a BC' egyenesnek ko-vel k6z0s pontjai: C és A1, a B-nek ugyanazon
oldalan vannak. Igy D az AC szakaszon, a BC'E haromszog belsejében van, F pedig a CE szakaszon, tehat D
szétvalasztja a B, F pontokat. Ekkor (1) és (2) igy modosulnak (2. dbra):

(1) ADF< =180°— ADB< = 180° — AA,B<,
(2) AEF< = AEC< =180° — AA,C<,

ugyanis E és A; most az AC egyenes két kiilonboz6 oldalan allnak. Osszeadassal ismét
ADF<+ AEF< = 360° — (AA;1 B« + AA;C) = 180°.

Ha F adodik belsé pontnak és D kiilsének, akkor felcserélve a B és C bettiket és kovetkezésképpen D, E-t is — a
most vizsgalt esetre jutunk.

Ha pedig D és E mindegyike kiviil adodik az AC), ill. AB szakaszon, akkor az el6bbi esethez hasonléan az oldalsza-
kaszok A-n tuli meghosszabbitasan vannak, vagyis az AB, AC egyenesnek A;-gyel ellentétes oldalan (3. dbra). Ekkor
el6szor F' helyzetét kell tisztdznunk.



© 3. dbra

Megmutatjuk, hogy F az AB egyenesnek A;-gyel ellentétes oldalan van, mert a BD és C'E egyeneseknek AB-vel
bezéart szogei azon az oldalon adnak 180°-nal kisebb Osszeget. A BD és AB kozti szog egyenl az AA1 D szoggel, a
CFE és AB kozti szog pedig F-nél levé kiils6 szoge az EAA; C hirnégyszognek, és igy egyenls a C Ay A szoggel. Ezért
Osszegiik egyenls a C A1 D szoggel, ez pedig kisebb 180°-nal, mert D és A a BC-nek ugyanazon oldalan vannak.

Most mar a fentebbiekhez hasonléan
(1) ADF< =180° — ADB<« = AA;B<,
2") AEF<1 =180° — AEC< = AA,C<«,
tehat Osszegiik 180°.
Ha D, vagy FE egybeesik A-val (ky érinti AC-t, vagy ko érinti AB-t), akkor az allitds semmitmondova valik.
Szentai Judit (Budapest, Kanizsay Dorottya lg. I. o. t.)
Megjegyzés. Az 1. dbra helyzetében megmutatjuk, hogy az A; pontnal levs szogek felhasznalasat el lehet keriilni.

ADF<+ AEF< = ADA,<—
—BDA;<+ AFA 1< — CEA < =
= (180° — ABC<) — BAA; <+
+(180° — ACB<) — CAA; < = 180°+
+[180° — ABC< — ACB<—
—(BAA; <+ A1 AC<)| = 180°.
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