I. megoldas. A kérdésre a véilaszt ugy keressiik, hogy az adott egyenlGséghez hozzakapcsoljuk a minden derékszogi
haromszogre fennéllo

(2) a® + % =2,
(3) ab=cm =2t
egyenlségeket (ahol ¢ az atfogd és ¢t a haromszog teriilete), és a nyert 4 ismeretlenes egyenletrendszert megoldjuk.
Ha van megoldas, akkor valaszunk igen. El6re lathato, hogy hatarozott megoldast nem kaphatunk, hiszen csak 2
ismeretlent kiiszobdlhetiink ki. Varhato azonban, hogy az ismeretlenek ardnyat, a haAromszog alakjat meghatarozhatjuk.

Ugyanis (1)—(3) egyikében sincs ismeretlent nem tartalmazo tag, tovabba (1) négyzetre emelése utan egyenleteink
mindegyikében minden tag fokszdma ugyanannyi (szokasos kifejezéssel: mindegyik egyenlet homogén). (1)-bol

(1) 25m? = 9b2 — 16a°.

Kiiszoboljiik ki a rendszerbsl m-et és c-t. (3)-bol (2) figyelembevételével

, a?b? a’b?
m = — = ———
c? a? 4 b2’

és igy (1')-bol atszorzassal

25020 = (a® + b%) (90 — 16a*) = —16a* — 7a®b? + 9b*,
16a* + 32a%b® — 95" = 0.
Mindkét oldalhoz 25b*-t adva a bal oldal teljes négyzet, éspedig pozitiv érték négyzete: (4@2 + 41)2)2 = 25b%, tehat

4a? 4 4b% = 5b%, amibdl 4a? = b?, és mivel a és b is pozitiv, 2a = b, b : a = 2.
Eszerint van a kérdéses tulajdonsaggal biré haromszog.
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II. megoldas. Mas alakban jellemezhetjiik a haromszoget, ha (1)-hoz (2) és (3) helyett a veliik lényegében egyen-
értékd
2 _ 2 _ 2 _ _
m- = cico, a” = ccq, b* = cco, ci1+c=c
egyenleteket kapcsoljuk hozza. Itt c1 6s cp az a és b vetiilete az atfogon. Igy tobb egyenlet révén, de egyszertibben, csak

masodfokt egyenlet megoldasaval jutunk eredményhez. Els6 harom segédegyenletiink alapjan (1') négyzetes tagjait,
majd a negyedik alapjan ¢*-t kikiiszobolve:

25¢c1ca = 9cco — 16¢cq;

25¢1(c — 1) = 9¢(c — ¢1) — 16¢cq,

25¢2 — 50ccy + 9¢> =0,  amibsl  (5¢; — 5e)” = 4c?,
és mivel ¢; < ¢, azért —5¢; + be = 4e, ¢1 = ¢/5. Ekkor ¢ = 4¢/5, tehat (1) akkor all, ha m talppontja az atfogot 1 : 4
aranyban osztja két részre.
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