I. megoldas. Az a; egyenes metszheti a haromszog AB, AC oldalait, azok A-n tuli meghosszabbitésait, vagy a
BC oldalon tuli meghosszabbitésait. A harom eshet&séget kiilon-kiilon vizsgaljuk.
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1. dbra

1. Tegytik fel, hogy a1 egy olyan megoldésa a feladatnak, amelynél By, C; az AC, AB oldalszakaszon van (1. dbra).
Mérjiik fel a BC; szakaszt C7Bi-nek Ci-en tili meghosszabbitasara. A végpontot D-vel jelolve a BCy; D haromszog
egyenld szaru, ezért

1 1
DBCi<« = 5301314 = 5(1800 — ABC<I),

tehat BD felezi az ABC héaromszog B-nél levs kiils6 szogét. Masrészt a C'B; D haromszog is egyenl$ szart, mert
DBy =DCy 4+ C1By = BC1 + C1 By = CB;. Ezért

1
DCBi« = §AB1D<I = ACB«,

tehat C'D felezi az ABC haromszog C-nél levs szogét.

Ezek szerint D a mondott szogfelez6k metszéspontja, és a keresett a; a D-n atmend, a-val parhuzamos egyenes.

Szerkesztésiink helyességének bizonyitasara megmutatjuk, hogy az a; és AB egyenesek C7 metszéspontja A és B
kozott van. Ha ezt tudjuk, akkor a fonti meggondolas konnyen megfordithatd a szerkesztés igazolasara. Azt akarjuk
belatni, hogy a D-n 4t BC-vel parhuzamosan hizott egyenes a C-t tartalmazé ADB szogtéren halad keresztiil. Ez
kovetkezik abbodl, ha megmutatjuk, hogy ADB< + DBC< > 180°. A D pont az ABC haromszog AB oldaldhoz
hozzairt kiils6 érint6kor kozéppontja, ezért AD felezi az A csticsnal levs kiils6 szoget, tehat a szokasos jelolésekkel
DAB< = (B+7)/2. Igy

ADB< + DBC<« = (180° — DAB< — DBA<) + (DBA< + ABC«) =

= 180° — DAB< + ABC< = 180° — @ 48 =180° + @

Ez nagyobb 180°-nal, mert feltétel szerint AB < AC, s igy v < 8. Ebb6l kovetkezik, hogy a; és AC-nek B; metszés-
pontja A és C kozott van, tovabba, hogy C1 a D és By kozott van.

Most mar — D’-vel jellve egy pontot CB-nek B-n tuli meghosszabbitasin, DBC1< = DBD'< = BDC\«, ezért
DCy = BCy. Masrészt BiCD< = BCD< = CDB1<, és ezért CBy = DBy = DC; + CBy = BCy + CB;q, a feladat
kovetelményének megfelelgen. A szerkesztés minden (az AB < AC feltevésnek megfelels) haromszogben egyértelmiien
végrehajthato.

2. Tegyiik fel most, hogy By (és vele C1) az AC, ill. AB oldal A-n tuli meghosszabbitasan van (az abran Bj,
ill. C7). A fentihez hasonlé meggondolas mutatja, hogy az a D* pont, amelyhez agy jutunk, hogy a BC] szakaszt
felmeérjiik C} By-nak C7-on tili meghosszabbitasara, azonos az ABC haromszog B-nél levs belss szoge és C-nél levs
kiilsé szoge felezGinek metszéspontjaval, az ABC haromszog AC oldalahoz hozzairt kiilsé érintGkor kozéppontjaval.
Ebbol a keresett egyenesre az elgbbit6l kiilonb6z6 a] megoldéast kapjuk. A fentiekhez hasonléan be lehet ugyanis
latni, hogy a most mondott szogfelez6k D* metszéspontjara nézve AD*C<<+ D*CB< < 180°, ezért D*CY az AD*C
szogtéren kiviil halad, tehat C7 az AB oldal A-n tuli meghosszabbitasan van.

3. Méas megoldas nincs. Ugyanis By nem lehet AC-nek C-n tili meghosszabbitasdn, mert v < § miatt v hegyes
szdg, egy ilyen B,C! = d/, helyzettel] a BC B, tompaszog, tehét a BB,C ¢s BB,C! hiromszdgekbsl CB, < BB <
BC| + C{ B}, s igy a kovetelmény nem teljesiilhet. Ezzel a feladat megoldasat befejeztiik.

Mészdros Gyiorgy (Budapest, Piarista g. I. o. t.)

1Az abran Bj helyett B’ all.
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2. dbra

IT. megoldas. Messe a Bj-en, ill. Bj-on dtmend, AB-vel parhuzamos egyenes BC-t E-ben, ill. E*-ban (2. abra).
Nyilvanvalo, hogy az AB1Cy, B1CE, AB;CY és By CE* haromszogek hasonlok ABC-hez, ezért

CB _ BC{ - AB

AC - OB AC AC
By=—+— B B = — E*Bf = — - BCY.
b AC ¢ CPi=yp 1= g P

Ezeket a BCy +C1By =CB;y, ill. BCT+CiB] =CB7
kovetelménybe helyettesitve egyismeretlenes egyenletet kapunk CBy, ill. BC}-ra, amelybd&l

BC - AC . BC-AB

s | [ - To e R
CBi=ge7rac_ap | U= By AB-A4C

Az adodott nevezsk 2-szer akkordk, mint az ABC haromszogbe irt kor és a BC oldal O, érintkezési pontjanak C-t6l,
ill. B-t6l mért CO,, BO, tavolsaga. Ezért eredményeink — a BC' oldal felezGpontjat Ap-lal jelolve —

CB;:CA=CAy:CO,, ill. BC} : BA=BAy: BO,

alakban irhatok, és ezek szerint Bi-et és C7-t C'A, ill. BA-bol az Ap-n atmends, AO,-val parhuzamos egyenes metszi
ki.
A szerkesztés helyességének bizonyitasat az olvasokra bizzuk. Mutassak meg azt is, hogy C1 B] egyenes is atmegy
Ap -on és parhuzamos AO;,-val, ahol Oy, a BC oldalhoz hozzairt kiilsé érint6é kérnek BC-n levs érintési pontja.
Kiegészitéssel és egyszertsitéssel a kovetkezsk dolgozatai alapjan:
Tamds Géza (Mako, Jozsef A. g. 1. o. t.)
és Tihanyi Ldszlo (Budapest, Pet6fi S. g. L. o. t.)



