1599 = 1600 — 1 = 40% — 1* = 39 - 41 = 3 - 13- 41, az utols6 alakban mind a hdrom tényezs torzsszam. Ezért az N
szam akkor és csak akkor oszthatd 1599-cel, ha 3, 13 és 41 mindegyikével oszthato.

N-r6l el6bb azt kell belatnunk, hogy egész szam, hiszen oszthatdsagrol csak igy lehet sz6. Megmutatjuk, hogy a ne-
vez$ minden tényezGjével lehet egyszerisiteni. Evégett n/ minden tényezgjét torzsszdmhatvanyok szorzatara felbontott
alakjaban gondoljuk elGallitva.

Egy tetszés szerinti p torzsszam a tobbszoroseinek, a p, 2p, 3p, ... szdmoknak szorzatfelbontasaban 1ép fel, és csak
ezekben. E szamok a termeészetes szamok 1, 2,3, ..., n — 1, n, n+ 1, ... sorozataban (az elejétdl szamitva) minden
p-edik helyet foglalnak el. A tobbszorosok helyére a p-vel valo osztasuk 1, 2, 3, ... hdnyadosat irva ezekben is talalunk
p-vel oszthaté szamokat. Ezek p? tobbszoroseinek helyén allnak és az eredeti sorozatban az elejét6l szamitva minden
p2-edik helyet foglalnak el, bel6liik egy masodik p-tényezs is kiemelhets. Hasonloan az eredeti sorozat minden p3-6dik,
pi-edik, ... szamabol egy tovabbi, vagyis 3-ik, 4-ik, ..., p-tényezs is kiemelhets. Ebb6] nyilvanvald, hogy a természetes
szamok sorozataban akdrhonnan kiindulva az elsé p lépésen belil talalunk p-vel oszthato szamot, az els6 p?, az els6
p3, ... lépésen beliil talalunk p*-nel, p*-nel, ... oszthato szamot.

Irjuk marmost N-et a szamlalo elss 1700 tényezdjével (torzsszam szorzatra valo felbontas nélkiil) egyszertisitve az

~1701-1702- 1703 - ... - 3399 - 3400
N 1-2-3-...-1699 1700

alakban. Itt a szamlalo és a nevezd egyardnt 1700 egymas uténi tényezdt tartalmaz. Ha p barmely a nevezében fellép6,
vagyis 1700-nal nem nagyobb torzsszam, akkor a fentiek szerint a nevezs p tényezGjéhez taldlunk a szamlalo elsé p
tényezGje kozott egy p-vel oszthatot, legyen ez g, ezeket p-vel egyszertsitjiikk. Hasonléan a nevezé 2p, 3p, . .. tényezdjét
és a szamlalo g + p, ¢ + 2p tényezsjét is paronként p-vel egyszerisithetjilk. Ha a nevezében eredetileg a p?, p3, ...
hatvany is fellépett, vagyis p> < 1700 , ill. p> < 1700, akkor a szamlalo eredeti tényezsi kozott is volt p2-nel, p3-
nel oszthaté — éspedig ugyanannyi, mint a nevezében —, tehat minden sz6bajové p minden a nevezSben szobajovs
hatvanyaval egyszertsithetiink. Igy N valéban egész szam.

Ezekkel a feladat tulajdonképpeni megoldéasat is el6készitettiik, mar csak ez a kérdés: maradt-e N szamlalojabol
az egyszerisités utan 3-as, 13-as, 41-es tényez6. Kiszamitjuk, hanyszor 1épett fel tényezéként pl. 41 a szamlaloban és
hanyszor a nevez6ben. N eredeti alakjabol indulunk ki.

A szamlaloban annyi 41-gyel oszthato tényezd van, amennyi a 3400 : 41 osztas hanyadosanak egész része, vagyis 82
(a maradék 38; tehat 3-mal tovabbmenve, 3403-ban talalnank ismét 41-gyel oszthato szamra). Egy—egy tovabbi 41-es
tényez6 82 : 41 = 2 szamban szerepel. (Nincs maradék.) Harmadik 41-es tényez6t tartalmazo szam nincs, mert 2 : 41
egész része 0 (masképpen, mert 41° > 3400), tehat a 4l-es tényezdk szama 84. — Hasonléan az 1700! szamban 42,
négyzetében 84 db 41-es tényez6 van. Eszerint N szamlalojabol az egyszertisitéssel minden 41-es tényezd eltdnik, N
nem oszthaté 41-gyel. Igy a 3-as és a 13-as torzsszam vizsgalata nélkiil kimondhatjuk, hogy N 1599-cel sem oszthato.

Kdszonyi Laszlé (Szombathely, Nagy Lajos g. II. o. t.) dolgozatabol, kiegészitéssel.

Megjegyzések. 1. A legutobbi osztasok maradékaiban forditott sorrendben megkaptuk a 3400-as szdm 41-es alapu
szamrendszerbeli alakjanak szamjegyeit: 3400 = 2 - 412 + 0 - 41 + 38. Igy azt az n kitevst, amellyel 41 a 3400!-ban
foglaltatik, LEGENDRE idevago tételd] alapjan is kiszamithatjuk:

3400 — (2+0+38) 3360

4.
41 -1 40 8

Fazekas Patrik (Mosonmagyarovar, Kossuth L. g. IL o. t.)

2. Hasonl6an kapjuk, hogy N-ben 3 kitevGje 6, 13 kitevGje 2.

3. A dolgozatok természetesnek vették, hogy N egész szam, csak néhanyan hivatkoztak arra, hol talalhato ennek
bizonyitésall Ezt nem tekintettiik hidnynak, bar tobben igy valaszoltak: ,az adott tértszam nem oszthatdé 1599-cel.” —
Sokan helyes valaszt adtak, de ezt arra alapitottak, hogy 1599 torzsszam. Ezek hibasak.

YLasd pl. Kiirschik—Hajos—Neukomm—Surdnyi: Matematikai versenytételek I. rész (Tankdnyvkiado, 1955), 128. o.
2 Faragé Ldszlé: Matematikai szakkori feladatgytijtemeny. Kozépiskolai szakkori fiizet (Tankodnyvkiado 1955) 175. feladat, 21. o.



