
a) A hálózatot megrajzolva gondoljuk és (más szín¶ 
eruzával) utánarajzoljuk. A tábla osztó- és határvonalainak

metszéspontjait 
somóknak nevezve a bels® 
somókból 4, a sarkiakból 2 út vezet a szomszédos 
somókba (páros


somók), a határ- és osztóvonalak 
somóiból pedig 3 (páratlan 
somók).

A 
eruzafelemelések legkisebb számát keresve a 
eruzát 
sak olyan V végpontban emeljük fel, ahol nem haladha-

tunk tovább, nyilván 
sak 
somóban, ha ti. az odatartozó utolsó útvonalat megrajzoltuk. Kezd®pont is 
sak 
somó

lehet, mert a 
eruzavonal visszafelé is meghosszabbítható. Minden K kezd®pontban 1 utat használunk el, ezért az ilyen


somó � a hátralev® utak szempontjából � ellentétes párosságúvá változik (páratlanból párossá, párosból páratlanná

lesz). Ha pedig egy 
somón áthaladunk, hátralev® útjainak száma 2-vel 
sökken, ezért párossága nem változik. Tehát

sarki 
somó összes útjainak megrajzolását egyszeri áthaladással befejeztük, a bels® 
somókéit pedig két áthaladás-

sal (ha
saknem ilyenb®l indultunk ki). Páratlan 
somónak viszont egy áthaladás után 
sak 1 szabad útja marad, a

következ® ideérkezéskor a 
eruzát fel kell emelnünk.

Nyilvánvaló ezekb®l, hogyK gyanánt 
sak eredetileg páratlan 
somót 
élszer¶ használni, és � ezt az elvet megtartva

� 
sak eredetileg páratlan 
somó adódik V -nek. A K és V pontok száma egyenl®. Már most oldalanként 7 páratlan


somó van, összesen 28, ezekb®l 14K és 14V lesz, tehát a 
eruzát 13-szor kell átemelnünk és 14-edszer befejezésül

felemelnünk.

1. ábra

b) El®bbi útvonalunkat felemelés nélkülivé kiegészítve minden V -t®l a következ® K-ig lev® utat másodszor is

meg kell rajzolnunk, ezért mindegyik V -höz lehet® közeli új K-t kell választanunk. Az egy oldalon lev® szomszédos

páratlan pontok közti távolságok egyenl®k a mez®k c oldalával, két szomszédos oldal legközelebbi páratlan pontjai

pedig egymástól (a vonalon) 2c-re vannak. Az egy-egy oldalon lev® 7 páratlan pont három szomszédos V −K párba

kap
solható, ez a 4 oldalon 4·3c = 12c többletutat eredményez. Ha az oldalanként fennmaradó 1�1 páratlan pontot úgy

választjuk, hogy a tábla két szemközti 
sú
sának szomszédai legyenek (az ábrán A, B, C, D), továbbá az összefügg®

útvonal K és V -jének A-t és D-t választjuk, akkor B és C között további 2c többletútra van szükség.

A tábla kerülete 32c = 128, így c = 4 
m, a hálózat vonalainak hossza 2 · 9 · 8c = 576 
m, a kétszer bejárt út

14c = 56 
m, tehát a keresett legrövidebb út hossza 632 
m. Az 1. ábra mutatja, hogy ilyen utánarajzolási útvonal

valóban létezik.
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Megjegyzés. Ha a hálózat 8-szor 8 mez® helyett 2n× 2n mez®t tartalmaz, vagyis mindkét irányban 2n+ 1 számú,

2nc hosszú szakaszból áll, akkor a páratlan 
somók száma 4(2n−1), és így a 
eruzát (a befejezéssel együtt) 2(2n−1) =
= 4n− 2-szer kell felemelnünk. Ha ezt a hálózatot akarjuk felemelés nélkül utánarajzolni, akkor az úthossz

[2(2n+ 1)2n+ 4(n− 1) + 2]c = (8n2
− 8n− 2)c.

Ha pedig (2n+ 1)
2
mez®s sakktábláról van szó, akkor a 4 ·2n páratlan 
somó 4n felvevést tesz szükségessé, ill. a 
eruza

teljes útja

[2(2n+ 2)(2n+ 1) + 4n− 1]c = (8n2 + 16n+ 3)c,

ugyanis itt egy-egy oldal 2n páratlan 
somójának V −K párba kap
solása nc többlet utat igényel, az egész hálózaton

azonban 1 ilyen mégis felesleges, mert 2 (szomszédos) 
somó az egész útK és V -je gyanánt szerepel. 7×7-es sakktáblára
ilyen útvonal létezését a 2. ábra mutatja.
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2. ábra

(A szimmetria meghagyása végett K és V nin
s kijelölve, e 
élra bármelyik 2-szer bejárt c-szakasz végpontjai

vehet®k.) A vonalvezetés bármely (1-nél nagyobb) páratlan mez®szám esetén használható, mert 2n+ 1-r®l 2n + 3-ra
áttérve mindkét irányban 2-vel több párhuzamosunk van, és így az oda-vissza utak száma 1�1-gyel növekszik. Az 1.

ábra elve is bármely páros mez®számra használható.
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