a) Ha a szam minden szamjegye 7, akkor jegyeinek szédma tetszés szerinti lehet. Tegyiik most fel, hogy minden jegy
egy 7-t6l kiilonbozs j érték. Ekkor a szdm egy csupa l-essel leirt szam j-szerese és mivel j nem tObbszordse 7-nek,
azért a csupa l-essel leirt szam oszthato 7-tel. E szam jegyeinek szamat gy allapithatjuk meg, hogy az ismeretlen
hosszisaga 111 ... 1 szdmot osztjuk 7-tel, addig véve le az 1-eseket, mig 0 maradékra jutunk. Ez el6szor a 6-ik 1-es
levétele utan kovetkezik be, de nyilvanvalo, hogy 12, 18, 24, ... jegyi osztandd esetén hasonléan fennéll az oszthatosag,
pl. 444444444444 =4 - 7- 15873015 873. Eszerint a kérdéses szdm szamjegyeinek szdma J = 6k, ahol k pozitiv egész
szam. (Minden tovabbi bettivel is egy—egy pozitiv egész szamot jeloliink.)

111...1:7=15873
41
61
61
51
21
0

b), c¢) 43 és 41 esetén nem fordulhat el6, hogy a szamjegy oszthato veliik, igy mindegyik esetben az el6z6h6z hasonld
osztasi eljarast alkalmazva azt kapjuk, hogy a 21-ik, ill. az 5-ik 1-es levétele utan adodik el6szor 0 maradék:

111111111111111111111 =43-2583979328165374677, 11111 =41-271,

tehat a b) esetben J = 21m, a ¢)-ben j = bn a szamjegyek szédma.

d) A 301 oszt6 esetében felesleges a hasonld proba, ha észrevessziik, hogy 301 = 7-43. Ha a szam csupa 7-essel van
irva, akkor J = 21 m esetén fennall az oszthatosag. Ha a jegyek nem 7-esek, akkor szdmuknak a 7-tel valo oszthatosag
végett 6k, a 43-mal valo oszthatésag végett pedig 21 m alakinak kell lennie, vagyis 6 és 21 koz0s tobbszordsének.
Mivel 6 és 21 legkisebb kozos tobbszorose 42, és igy minden kdzos tobbszorosiik 42 r alaku, azért valamennyi 777 ... Jj
alakt szam koziil a 42r jegytek oszthatok 301-gyel.

e) Hasonloan kapjuk, hogy a 3-mal oszthato, jjj ... j alaka szamoknak vagy minden jegyiik j = 3, 6, 9, vagy
jegyeik szdma 3s, mert 111 = 3 - 37.

f) Mivel 21 = 3 -7, azért a csupa egyenl§ jeggyel irt, 21-gyel oszthatd szamoknak az a) és e) alatti feltételpar
legalabb egyik—egyik tagjat ki kell elégiteniiik. A feltételek nem fiiggetlenek egyméstol, ti. ha j = 7, akkor j = 3, 6,
vagy 9 ki van zarva, és megforditva is. Masrészt, ha a)-bol J = 6k, evvel e)-hez J = 3s is teljesiil és j értékének
kozelebbi megjelolése feleslegesseé valik. Igy a feltételek kombinacioi koziil csak a kovetkezs kettd kiilonbozo:

j=17,J=3s, vagy j # 7, J = 6k.

Szabo Liszlo (Budapest, Jozsef A. g. II. o. t.)

Megjegyzés. A dolgozatok keriils utakon allapitottak meg a J értékeket. Pl. az a) esetre a J = 6, ill. 6k értéket
abbol kovetkeztették ki, hogy az 1/7 tort a végtelen tizedes tort alakbol kozonségessé visszaalakitva 142 857,/999 999-
nek adodik, tehat 999999 =9-111111=7-142857,111111 = 7-15873, vagyis a 6 egyenls jegyd szdmok megfelelnek.
Ebbé6l nem kovetkezik, hogy kevesebb jegyi szamrél nem lehet szé. Volt, aki érezte ezt és 6vatosan igy irt: ,,6 egyenld
jegyd szam biztos oszthatd 7-tel.” A feladat kérdésére: ,hany jegye lehet a szidmnak...” ez elegendd is.

Masok ,yvisszafelé valo szorzéassal” épitették ki a szamokat. Pl. a csupa 1-essel irt, 7-tel oszthatd szam utolsé 1-ese
miatta 7-edrészének, g-nak, egyes jegye 3, mert 7 tobbszorosei koziil csak 3-7 = 21 végzddik 1-esre. Az itteni 2 tizeshez,
Shogy 1 tizes legyen”, 9 tizest kell adni, 9-re 7 -7 végz6dik, tehat ¢ = ...73. Most 7-73 = 511, az 5 szdzashoz 6 szazast
kell adni, 6-ra 7 - 8 végzédik, g = ...873, és igy tovabb. Ez a ,forditott” eljarés a fent adott osztashoz hasonldéan vezet
célra, ha nehézkesebben is; lehet viszont olyan kérdés, ahol csak ez vezet célra.



