I. Tegyiik fel, hogy a és b metszik egymast O-ban; ekkor nyilvanval6, hogy a széban forgé pontok mindegyike O-tul
kiilonbo6zs. Szoritkozzunk egyel6re arra az esetre, amikor By és By az O-nak ugyanazon oldaldan van, mint B. Ekkor
Ay és Ay is azon az oldalan van O-nak, mint A. Ugyanis pl. az AB; és BAs parhuzamosok a sikot két félsikra és egy
siksavra osztjak és O az egyik félsikon van, — mert nincs rajta a sivba es6¢ By B szakaszon — ezért az AAs szakaszon
sincs rajta, tehat A és Ao az O-nak ugyanazon az oldalan van (1. dbra).

1. dbra

Az OAB; és OA;B héromszogek hasonlo helyzettiek, mert oldalegyeneseik paronként egybeesnek, ill. pArhuzamo-
sak. Ugyanez az OA; B, OAB; haromszogparra is all, O mindkét haromszogparnak kiilsé hasonléségi pontja. Igy a
megfelel§ oldalparok aranya egyenls:

OA OB; . 0OA OB
o4, o ™ 04~ 0By
Innen, a bal, ill. jobb oldalakat 0sszeszorozva
OA; OB
OAy OBy’

Masreészt a fentiek szerint az OA; By és O As Bo haromszogek O-nal levs szoge kozos, tehat e két haromszog hasonld,
és hasonl6 helyzetd, — O ezeknek is kiils6 hasonléségi pontja, — ezért harmadik oldalaik parhuzamosak. Ezt kellett
bizonyitanunk.

U; kezdd-, ill. végpontja egybeesik U; vég-, ill. kezdSpontjaval, igy a két dtvonalat egymaéas utan bejarva az
AB1A1BA; By A = Us ttvonalban olyan zéart, hurkolt hatszoget kapunk, melynek szemben levs oldalai parhuzamo-
sak. Ez tovabbi kétféleképpen bonthato fel olyan utvonalparra, melyek ugyanannyiadik szakaszai parhuzamosak, pl.
A1BAyBy = U{ és BoAB1 Ay = Ul,. Ezekben feltevésiink szerint az els6 és a 2-ik ttszakaszparok parhuzamosak, és
bizonyitdsunkbol a 3-ik szakaszpér parhuzamossaga kovetkezik, — vagyis az allitas megfelelGen atfogalmazva is érvényes.

Amikor B; és Bs az O-nak B-vel ellentétes oldalan van, a fentiekhez hasonloan belathato, hogy O az A-t is
elvalasztja A és A1-t6l. Az el6bbi esetre kimondott hasonlosagok itt is érvényesek, modosulas csak az, hogy a szogek
csticsszogek és O a két haromszogparnak belss hasonlosagi pontja. Es mivel az OA; By és O Ay By haromszogek O-nél

levé szoge ismét kozos, azért A1 By és As Bs parhuzamossaga ugyanugy kovetkezik az el6z6kbél, mint a fenti esetben
(2. abra).




2. dbra

Hasonléan lathato be az allitas azokban az esetekben, ha O a Bi-et, ill. Bs-t valasztja kiilon B és Bs-t6l, ill. B és
B;-t6l.

II. Ha a és b parhuzamosak, akkor az AB; BAy és ABsBA; négyszogek paralelogrammék, kdzos kozéppontjuk az
AB 4tlo F felez6pontja. Igy Ay és Bs, valamint Ay és By az F-re tiikrosek, az A; Ay Bo By négyszog paralelogramma,
tehét AlBl H AQBQ (3 abra).
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3. dbra
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Megjegyzés. A bebizonyitott tételnek a mechanikiban az an. kotélsokszogek elméletében fontos szerepe van. —
Felhasznalhato6 a tétel arra is, hogy megszerkessziik azt az egyenest, amely egy pontbol két egyenesnek a véges rajzlaprol
kies6 metszéspontja felé irdnyul.
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