Allapitsuk meg altalaban, hogy milyen Gsszefiiggés all fenn egy tetszés szerinti ABC haromszog és az ennek A; B, Cy
talpponti haromszoge szogei kozott. Ebben felhasznaljuk, hogy barmelyik oldal két végpontjabol kiindulé magassagok
talppontjai rajta vannak az illet§ oldal mint atmeérd folé irt Thalész—koron, igy e négy pont hirnégyszoget hataroz
meg.

Hegyesszogl haromszog esetén (1. abra) mindharom talppont a megfelels oldal belsejében van, igy pl. az AA;
magassag a By, Cy talppontokat szétvalasztja, és ezért a B1 A1Cy szdg a B1 A1 A és AA;C1 szogek Osszege.

1. dbra

Az AB és AC atmérdk folotti Thalész—korben a keriileti szogek tétele alapjan
B1A1A<c = BjBA« = 90° — a, AACi<a = ACC, = 90° — a,

és igy B1A1C1<t = 180° — 2. Hegyesszogi hdromsziog talpponti hdromszogének szigei rendre egyenldk az eredeti
hdromszdg szdgei potszdgeinek 2-szeresével.

Tompaszogli haromszog M magassagpontja kiviil esik a haromszogon — a 2. abrdan BAC< = a > 90° — és M az
A-bdl hizott magassagnak a csicson, a B és C-bdl huzott magassagnak pedig a talpponton tuli meghosszabbitasan
van.

2. abra

Igy M a hegyesszogek B, C csticsaval hegyesszogii haromszoget alkot, — ugyanis

MBC< = B;BC<=90° —v < 90°, ugyanigy MCB<=90°—/<90° és
BMC<«=BMAi<+ AAMCa=~v+8=180°—a < 90°,

és az M BC haromszog talpponti haromszoge egybeesik az ABC haromszogével, az M, B és C-b6l hazott magassag
talppontja rendre Ay, C1, B;. Igy az el6z6k alapjan:

B1A1Cr< = 180° = 2BMC< = 180° = 2(180° — o) = 2a — 1807,
A1 B1C1<a = 180° — 2M CB< = 180° — 2(90° — ) = 253,
A, 0Byt = 180° — 2M BC<t = 180° — 2(90° — ) = 2.

Eszerint tompaszdgié hdromszdg talpponti hdromszdgének két szoge 2-szer akkora, mint az eredeti hdromszdg megfeleld
hegyes szoge, a harmadik pedig 180°-kal kisebb a tompaszig 2-szeresénél.

(Derékszogii haromszogben a magassagtalppontok nem alkotnak valodi haromszoget.)

Marmost az adott H haromszdg tompaszogl, mert elsé két szogének Osszege kisebb a harmadiknal. Egyszertiség
kedvéért legyen a legkisebb szog 8, ekkor a tovabbi ketts 20, 46, és Osszegiik 78 = 180°. Igy a fentiek szerint T;-ben
A1-nél 26, Bi-nél 46, C1-nél pedig 86 —180° = § nagysagt szog van. Igy H és a beléle leszarmaztatott 71 hasonlok, mert
szogeik egyenl6 parokba kapcsolhatok. Ebb6l kovetkezik, hogy T3 és a bel6le ugyanazon eljarassal-leszarmaztatott To
is hasonlok, tehat T a H-hoz is hasonlo. Ugyanigy H-nak barmely sorszamu talpponti hdromszoége hasonlé H-hoz (3.
abra).
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3. dbra

Megmutatjuk, hogy T» és H-nak BsC5 és AB oldala parhuzamos. Ehhez elég belatni, hogy CoBoCh és A1C1 A
valtoszogek, vagyis a BoCy és C1 A félegyenesek T megfelels C1 A1 = by oldaldnak CyBsy szakaszaval ugyanakkora
szoget zarnak be, toviabba hogy b;-nek ellentétes oldalan vannak. E két szoget meghataroz6 pontharmasok szerkesz-
tésiiknél fogva egymaés megfelelsi. Ugyanis a fenti két hasonléségot igy is kimondhatjuk: a 77 és T hat csicsabol &llo
pontrendszer hasonlé a H és T; hat cstcsabol allé pontrendszerhez. Es mivel H és T) hasonlosagaban A, B, C-nek
rendre az ugyanakkora szog Cq, Ay, Bi csucsa felel meg, ugyanigy T3 és T» hasonlésagaban Ay, By, Cq-nek sorra Cs,
Ao, Bo, azért a 11, Ts rendszer

Al, Bl, Cl, AQ, Bg, CQ

csucsai egymés utan a H, Ty, rendszer
B, O, A, Bl7 Cl, Al

cstucsainak felelnek meg, és igy valoban Co BoCi1<t = A1C1A<. — Cy az AB szakaszon van, A; pedig BC-nek C-n tuli
meghosszabbitasan, ezért B és C' a by-nek A-val ellentett oldalan vannak, tovibba By és Cy is, mert By az AC oldal
C-n, Cy pedig az Ay By oldal Bj-en tuli meghosszabbitasan van; eszerint B; valoban szétvalasztja Aj-et és Co-t. Igy
fennall, hogy B2Cs || AB. — Hasonloan Cy A, || BC. Végiil BoAsB1<t = C1B1C<«, tovabba By és C' a B1Cy egyenes
ugyanazon oldalan vannak, ezért a szogek egyallastiak: As By || C A. Ezzel a bizonyitast befejeztiik.

A @ haromszog egyenls szara és tompaszogi, mert kisebb szogeit e-nal jelolve a nagyobb 8¢, és ez nagyobb ¢ +
e-nal. Igy a szogek Osszegébsl 10e = 180°. Talpponti haromszogének, U;-nek szogei 2¢, 2¢ és 16e — 180° = 6e,
igy ez is tompaszogi, ennélfogva mésodik talpponti haromszogének, Us-nek szogei 4e, 4e, 2¢, ez tehat hegyesszogd.
Tovabbmenve Us els két szoge 180° — 8¢ = 2¢, a harmadik 180° — 4e = 6¢, vagyis Us hasonlé U;-hez és hasonldéan
Uy hasonl6 Us-hoz. Igy G minden paratlan sorszamu talpponti haromszoge U;-hez hasonld, a paros sorszamuak pedig
Us-hoz, tehat egyik sem hasonlé G-hez.

Kovessi Agnes (Budapest, Szilagyi Erzsébet 1g. II. o.t.)



