Legyen Bozsi pénze x, Rézsié y Ft, az els6 sal ara s Ft, a mozira elegendének latszott pénzmaradvany m Ft és a
vasarlas utan a két lany megmaradt pénze Osszesen (a villamosra jutott maradvany) v Ft. Igy a 2-ik sal ara 0,8s Ft,
a fehér salé 0,8s — 4 Ft, a kicsié 0,6s — 3 Ft — ilyet vett Rozsi —, végiil a Bozsi altal vasarolt sal ara 0,6s + 3 Ft.

A kiilonboz6 arak és a lednyok pénze kozti kapcesolatokat tobbnyire egyenlStlenségekkel fejezhetjiik ki. Rozsi pénze
50 Ft-tal kiegészitve tobbet tesz ki s-nél, 40 Ft kolcsonnel viszont még nem éri el azt:

(1) y+40 < s <y + 50.
Hasonléan Bozsinek az els6 silra tett kijelentéseibdl:

(2) r+30<s<z+40—-m.

(Egyenlgség is allhat, ha a sal és a mozijegy ara egyiitt éppen annyi, mint Bozsi pénze és a kért kolcson.) Eszerint
Bozsi 10 Ft-nal olecsébb mozijegyre gondolt: m < 10.

Bozsi 20 Ft, Rozsi pedig 30 Ft kolcsonnel meg tudna venni a masodik salat — és nem emlitették, marad-e pénaziik,
tehat

(3) 0,8s < x + 20,
(4) 0,85 < y + 30.

A fehér sal alapjan pontos egyenléséget kapunk:
(5) 0,85 — 4 =y + 20.

Rozsi még a kicsi salat is csak kolcsonnel tudnd megvenni, de a sziikséges kiegészités kevesebb, mint 10 Ft:
(6) y < 0,6s —3<y+10.

Bozsi viszont ezt méar a maga pénzébdl is ki tudja fizetni, de ha 10 Ft-ot kolcsénozne Rozsinak, akkor 6 sem vehetné
meg:

(7) x—10<0,6s —3 < z.

Veégiil kettejitk pénzének és a két megvett sal (0,6s — 3) + (0,6s + 3) = 1,2s aranak kiilonbsége v, vagyis
(8) r+y—12s=w.

Most méar (5), majd (8) alapjan mindeniitt kikiiszobolhetjik z-et és y-t:

(5a) y=0,8s— 24,
(9) x=04s+24+0.

Az (5a) kifejezés feleslegessé teszi (4)-et. Masrészt (1)-bol

0,85+ 16 < s < 0,8s + 26.
és igy mindeniitt 0,8s-et levonva, majd a pozitiv 0,2-del valo osztassal (az egyenlStlenségek irdnya valtozatlan marad):
(10) 16 < 0,25 < 26, azaz, 80 < s < 130.

Ugyanigy (6)-bol
0,85 — 24 < 0,65 — 3 < 0,85 — 14,

és mindeniitt 0,8s — 3-at levonva, majd a negativ —0,2-del osztva (amikor az egyenltlenségek iranya ellentétesre
fordul):

(11) —-21 < -0,2s < —11, azaz 105 > s > 35.
(9) alapjan (2)-bél:
(12) 04s+54+v<s<04s+64+v—m.

v-r6l semmi tovabbi adatunk, kapcsolatunk nincs, ezért ezt csak az értékére vonatkozo feltevéssel kiiszobdlhetjik ki.
A villamosjegy arat 70 fillernek véve 0,70 < v < 1,40, igy (12) bal oldalanak értéke legalabb 0,4s + 54,70, és a jobb
oldal értéke legfeljebb 0,4s + 65,39 — m. Az m-et is csak igy kiiszobolhetjiik ki. Mivel m szorzdja negativ, és ez a



tag a nagyobb oldalon &ll, azért alsé becslést kell alkalmaznunk, igy ugyanis a nagyobb oldalt legkevésbé csokkentjiik.
Feltessziik, hogy a mozijegy ara legalabb 2 Ft, azaz m > 2. Ezekkel (12) igy alakul

0,4s + 54,70 < s < 0,45 + 63,39,
és innen a mar latott 1épésekkel
(13) 91,16 < s < 105,65.
(7)-b6l ugyancsak (9) alapjan, hasonléan
0,45 +14,70 < 04s+ 144+ v < 0,6s —3 < 0,4s + 24 + v < 0,45 + 25,40
(14) 88,50 < s < 142.
Vegiil (3)-bol (9) alapjan
(15) s < 113,50.

Az eddigiekben s-re (10), (11), (13) és (14)-ben alulrol és feliilrsl kaptunk korlatozast, tovabba (15)-ben feliilrsl.
Az als6 korlatok legnagyobbika a (13)-beli 91, 16, a fels6 korlatok legkisebbike pedig a (11)-beli 105, de az utébbival
s nem lehet egyenls. Mivel még s-nek 20 %-a, 5-0drésze az elado szerint pontosan fizethets érték, vagyis s a 0,05-nak
egész szamu tobbszorose, azért (1)—(4), (6), (7),(10), (11), (13)—(15) mindegyike akkor és csak akkor teljesiil ha

91,20 < 5 < 104,95.
Ebbol (5a) alapjan Rozsi pénzére: 0,8-del valo szorzas, majd 24 levonésa ttjan adodik:
72,96 < 0,85 < 83,96 65 48,96 <y < 59,96.

Hasonloéan (9) alapjan Bozsi pénzére
61,18 < z < 67,37.
(Tekintetbe vettiik, hogy s legkisebb értékét v = 0,70-dal, legnagyobb értékét v = 1,39-dal kaptuk, ezért x beldlik
szamitott korlatainal ismét ezeket az értékeket hasznaltuk.)
Végiil a salak arara nyert kifejezésekbdl a megvett sal z = 0,65 — 3, ill. z + 6 arara

51,72 < 2 <5997, il 5272< 246 < 65,97.

Probaljuk ki eredményeinket s legkisebb és legnagyobb értéke mellett ! Ebben se felejtsiik, hogy az elébbi a v = 0,70
feltevéssel, az utébbi pedig v = 1,39 és m = 2-vel adddott.

Ha s = 91,20 Ft, s = 104,95 Ft,

akkor y =48,96 Ft, x = 61,18 Ft y =59,96 Ft, x = 67,37 Ft,
és valoban teljesiil

(1) 88,96 < 91,20 < 98,96, 99,96 < 104,95 < 109,96,
(2) 91,18 < 91,20 < 99,18, 97,37 < 104,95 < 105,37,
(3) (71,18 <) 72,96 < 81,18, (77,37 <) 83,96 < 87,37,
(4) (68,96 <) 72,96 < 78,96, (79,96 <) 83,96 < 89,96,
(6) 48,96 < 51,72 < 58,96, 59,96 < 59,97 < 69,96,
(7) 51,18 < 51,72 < 61,18, 57,37 < 59,97 < 67,37.

Ezek szerint Bozsi a 61,18 — 51,72 = 9,46 Ft, ill. 67,37 — 59,97 = 7,40 Ft maradvanyabdl ki tudta fizetni Roézsi
51,72 — 48,96 = 2,76 Ft, ill. 59,97 — 59,96 = = 0,01 Ft hidnyat és a 6 Ft rafizetést, végil maradt 0,70, ill. 1,39 Ft-ja.
Katona Mdria (Budapest, Szildgyi E. 1g. IL. o. t.)

Szidarovszky Agnes (Budapest, Sagvari E. gyak. lg. II. o.)

Megjegyzések 1. A beszélgetés szerint kolcsonkeért dsszegként elsGsorban a 10 Ft valamely egész t6bbszorose jott
szoba, ennél kisebb Gsszeg pedig csak sziikségbdl. Igy feltehets, hogy a 2-ik sadlhoz Bozsinek nem lett volna elég 10
Ft-nyi koleson és Rozsinak sem elég 20 Ft. Ekkor (3) és (4) helyére

2 +10<08s<a+20, il y+20<08s<y+30

lép. A megoldas ezt is kielégiti, a megfelels értékek a probdkban zardjelben allnak.
2. A gyorsan pergd beszélgetés gyors szamolast és kerek értékeket tételez fel. Igy valoszint, hogy a salak ara 100,
80, 76, 57, ill. 63 Ft volt, és a lednyok pénze kb. 65, ill. 56 Ft.
Kunszt Zoltan (Papa, Tirr 1. g. IL. o. t.)



