I. megoldas: Gondoljuk a feladatot megoldottnak és a nyert ABC haromszdog BAC szoge, AA’ szogfelezdje és
keriilete legyen egyenl rendre az adott « szoggel, ill. az f, 2s szakasszal. Rajzoljuk meg a hdromszog oldalegyeneseinek
azt a k érint6 korét (1. abra), amely a BC' oldalt kiviilrl érinti, és legyen ennek kézéppontja O, érintési pontja az AB,
BC, CA oldalon rendre K, L, M (kozilik L a BC szakaszon, K és M az oldalak B-n, C-n tuli meghosszabbitasan).

1. dbra

Ekkor O az AA’ egyenesen van, a B-bdl, C-bél, majd A-bol htizott érintSszakaszok egyenlék: BK = BL, CL = CM,
AM = AK, és igy AK = (AK + MA)/2=(AB+ BK + MC +CA)/2=(AB+ BL+ LC+ CA)/2=3s.

Ezek alapjan a szerkesztés a kovetkezs: az « szog széraira felmérjik az AK = AM = s szakaszt, a K és M-ben
a szarakra emelt merélegesek O metszéspontja koriill OK sugérral megszerkesztjiik k-t, az AO-félegyenesre felmérjiik
AA’ = f-et s a nyert A’-b&l k-hoz hizott érintével a szaraibol kimetssziik B, C-t.

A kapott ABC haromszoég megfelel a kdvetelményeknek, mert BAC< = o, AA’ felezi e szoget és A’-ben 1ép ki a
BC oldalon, és AB+ BC +CA = AB+ +BL+ LC +CA=(AB+ BK)+ (MC + CA) = 2s.

A megoldasok széama 2, 1, 0 aszerint, hogy A’ a k-hoz képest kiilsd, ill. keriileti, ill. bels6 pont (vagy f > OA), és
igy az A-bdl 2. 1, ill. 0 (az A-t és O-t szétvélaszto) érintst lehet huzni. Ha 2 megoldas adodik, ezek AO-ra tiikrosek,
ha pedig 1 adodik, akkor a hdromszog egyenls szara.

Opdlény Mihdly (Budapest, Piarista g. IL. o. t.)
Megjegyzés. Trigonometriai ismeretekre tamaszkodva a megoldhatosag AA” < AO — OK feltételét igy is irhatjuk:
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II. megoldas: Legyen az A csiucs tiikorképe a haromszog B-nél, C-nél levé kiils6 szogének felezGjére Aq, ill. Ag
(2. &bra).

Igy az ABA, és AC Ay haromszogek egyenls szartak, A-nal levé szogiik a kiilss szog tétele szerint fele az ABC = 3,
ill. ACB = ~ szognek, ugyanis A;, A3 a BC oldal meghosszabbitéasaira esnek, tehét
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A hasznélt tiikros tengelyek metszéspontjat O-val jelolve OA; = OAy = OA, tehat O az AA; A haromszog ki
koriilirt korének kozéppontja. Masrészt szerkesztésénél fogva O az ABC haromszog oldalait érinté korok kozil a BC
oldalt kiviilrél érints kérnek kozéppontja, tehat OA felezi a BAC = « szoget, ezért OA; B< = OAB< = «/2.

Ezek alapjan az OA; Ay egyenld szara haromszog a 2s alapbol és a rajta fekvs a/2 (hegyes) szogbdl megszerkeszt-
hets és folytatolag megrajzolhatjuk ki-et. Masrészt OAj-re A;-t6l A1 D = AA' = f-et felmérve az OD szakaszban
megkapjuk OA — AA" = OA'-t, és az O koriil OD sugarral irt ks korrel A; A»-b6l kimetszhetjiik A’-t. Ezutan az OA’
félegyenessel k1-bol kimetssziik A-t, végil AA; és AAs felez6 merdlegesével A As-bdl kimetssziik B-t, C-t.

A megoldhatosag feltétele, hogy OD = OA; — f nagyobb legyen O-nak A; As-t6l valo tavolsaganal.

Fajszi Csaba (Budapest, Rakoczi F. g. I o. t.)

Megjegyzés. Ha A1, As-t A-nak B, ill. C' koriil BC meghosszabbitésaira valo raforgatasaval allitottuk els, ki-et
pedig az AA;As haromszog koriilirt korének tekintjiik, akkor a kovetkezé meggondolassal lathatjuk be, hogy AO
felezi a BAC = « szoget. Huzzuk meg ki-nek A-beli TT3 érintGjét. Ekkor a keriileti szogek tétele szerint TAA; < =
AAs A< = /2, tehat

OAB< = OAT<q —TAA 1< — A1AB<1=90° —v/2 — 3/2 = /2.
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III. megoldas: Legyen A’ vetiilete az AB, AC egyenesre P, ), és forgassuk el az A’ BP derékszogti haromszoget
A’ koriil agy, hogy P cstcsa Q-ba essék, legyen B 1j helyzete a C A félegyenesen By (3. dbra).

3. dbra

Ekkor az A’ B;C haromszog hasonl6 ABC-hez (koriiljarasuk ellentétes iranyt), mert C szogiik kozos, B, ill. B-
nél levé szogiik egyenls. Igy A’CB;-bél ismerjiik A’-nél levs szogét, A'Q magassiagat (megkaphatjuk egy az AA'Q
derékszogt haromszoggel egybevagd haromszoghdl, melyben az atfogo f és egyik hegyes szog «/2), végiil a keriiletét.
Ugyanis

CA +A'B1+BiC=CA +AB+B1Q+QC=CB+BP+QC =
=CB+ (BA - PA) + (AC — AQ) = 2s — 2AQ,

ahol AQ a fenti derékszogl haromszog mésik befogodja. (+QC helyett —QC &ll, ha v > 90°, de a végeredmény ugyanaz.)
Ennélfogva az A’ B1C haromszdg megszerkeszthetd.

Ha ugyanis A’-t B; és C koriil B;C meghosszabbitasaiba forgatjuk és 0j helyzetei A7, A}, akkor A} A, = 25 —2A4Q
és AJ A AL = 90° + a/2, tehat A” mértani helye egyrészt a latoszogkoriv, masrészt az A} AL-t61 A'Q tavolsagban
halad6 parhuzamos. (Az dbra hasonlosagokat mutat a 2. dbrahoz, ezért mellGzziik.)

A'B1C-b6l az A’ B1Q haromszog A’ koriili ,yvisszaforgatasaval” kaphatjuk B és P-t (B a CA’ félegyenesen, A'-n
tul) és BP kimetszi CB1-bdl A-t.
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