Legyen a gytrtit hatarolo ki, ke korok kozos kozéppontja O, sugaruk hossza r1, ro, és az adott pont P (OP az rq
és ro kozti tavolsag). Az m : n aranyt ugy tekintjiik adottnak, hogy adva vannak — pl. egy egyenesen a C' kezdGpontbol
induloan — a BC' és CD) szakaszok, amelyekre BC' : CD = m : n.

Tekintsiik a feladatot megoldottnak és legyenek a keresett hir végpontjai A;, Ao, amelyekre AP : PAs =m :n
(ill. az L. osztalyosok specialis esetében A1 P = PA,, ilyenkor m : n = 1). Hazzunk As-n at parhuzamost OA;-gyel és
messe ezt az OP egyenes (-ban.

Igy a PA;0 és PA>Q haromszogek hasonlok (a speciélis esetben egybevagok), megfelels oldalaik az adott aranyban
allnak, ezért PQ = PO-n/més QAs = OA;-n/m (ill. PQ = OP és A>Q = r1). Ezek alapjan a szerkesztés a kovetkezs:
megszerkesztjiik PQ-t és QAs-t (pl. a C-n atmend ¢ egyenesre C-t6l felmérjiik OP-t, OA;-et, a végpontjaikat B-vel
Osszekots egyenesekkel D-n dtmend parhuzamosokkal ¢-b6l kimetssziik PQ, QAs egyik végpontjat, masik végpont-
juk C. PQ-t felmérjiikk OP-nek P-n tuli meghosszabbitasara, a kapott @ koriill QAo sugarral irt ks korrel a ks-bol
kimetssziik Ao-t, végiil az O-bol kiinduld, QQ As-vel parhuzamos és ellentétes iranyu félegyenessel kq-bdl kimetssziik
Al—et.

Q@ szerkesztése mindig egyértelmden végrehajthato, ks és ko kolesonos helyzete szerint 2, 1, vagy 0 megoldés van.
Ha 2 megoldés van, akkor ezek az OP tengelyre tiikrosek. Ha pedig ks és ko érintkeznek, a megoldasok szama 1.
Lehetséges, hogy az A; As hir egy szakasza a kisebb kor belsejébe esik.

Minthogy a feladat nem irja elG, hogy az Aj As hir melyik részének ardnyszama legyen m, ill. n, azért a szerkesztést
m és n szerepének felcserélésével is el kell végezniink. A masodik szerkesztés megoldéasainak szdma fiiggetlen az elsGétol.
(A megcserélés a specialis esetben termeészetesen elmarad.)

A szerkesztésben ky és ko szerepét természetesen felcserélhetjiik.

Ragki Péter (Pécs, Nagy Lajos g. IL. o. t.)

Megjegyzések: 1. Rovidebben azt is mondhatjuk, hogy ks-at a ki-b6l n : m ardnya nyujtassal és egyideji P koriili
180°-o0s elforgatassal kaptuk. (A specialis esetben pedig ki-nek P-re valo tiikrozésével; ekkor lényegében az OA; Ag
haromszoget szerkesztjiik meg r1, ro oldalaibol és a kézos O végpontjukbdl kiindulé OP silyvonalabol.)

Rédei Gyirgy (Kecskemét, Piarista g. IL. o. t.)

2. Nyujtas (zsugoritas) és forgatas kombinalasaval a specialis esetben a kovetkezs két észrevétel alapjan is célhoz

ériink: a) Ha P-t, Aj-et és Ax-t O koriil valamilyen ¢ szoggel elforgatjuk, uj P’, A}, A), helyzetiikben a P’ pontra

adnak a t6bbi kévetelményeknek megfelels megoldast. b) Az A1 P = PAs-bdl folyd A1 As = 2A, P egyenlGséget gy is
értelmezhetjiik, hogy P az As-b6l az A; kézéppontu, felére vald zsugoritassal keletkezett.

Képezziik most mar egy a ki-en tetszés szerint vett A} koriili félszeres zsugoritdssal ko-b6l k)-t és messiik k-t az
O koriili OP sugara korrel, legyen az egyik metszéspont P’. Ekkor az A} P’ félegyenesnek az az A} pontja, amelyre
AL AL = 2A7 P, rajta van ke-n, tehat az A}, P’, A} pontharmas P’ helyzetétdl eltekintve megfelel a kovetelményeknek.
Ezért A} és Ab-t O koriil a P'OP sziggel A1, As-be elforgatva megoldést kapunk.

Az altalanos esetben 1 : 2 arnyt zsugoritas helyett m : (m +n) ardnytt hasznalunk. (Ha a megoldas helyes voltat
belattuk, akkor A} megszerkesztése mell6zhets, mert As-t P és A;-bol is megkapjuk.)



