Az értelmezés szerint az a * b szdm (barmely a, b szamparhoz) egyértelmiien kiszamithato.
Az a ™ x = c egyenlet a szokisos miiveletek hasznalataval igy alakul

(1) a+z+4+axr=c, azaz (a+1)z=c—a.
Innen
c—a
2 =—,
@ v a+1
kivéve, ha a + 1 = 0. A kivett esetben a = —1, ekkor (1) nem oldhat6é meg egyértelmiien, ugyanis ¢ # a esetén nincs
megoldas, ¢ = a = —1 esetén pedig barmely z szam kielégiti (1)-et, ez esetben a (—1) * x = —1 egyenletet.

1. Az els6 bizonyitandoé allitas az el6bbi megoldas diszkussziojanak speciélis esete, ti. ha ¢ = 0. Ugyanisaza * z =0
egyenlet egyetlen megoldasa (2) szerint
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a = —1 esetén viszont nincs megoldés, mert ¢ = 0 # a. Tehat valoban soha sincs egynél tobb az a * a’ = 0 egyenletet
kielégitd szam.
2. Eszerint ha a’ létezik, akkor a
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amit bizonyitanunk kellett.
3. Az
(5) (a*b) =ad *¥V

egyenlGség igazolasa végett a bal és a jobb oldalt kiilon-kiilon kifejezziik a és b-vel (feltéve persze, hogy léteznek). A
bal oldal

at+b+ab+1  (a+1)(b+1)

(6) (a*b)/:(a+b+ab)/:_(a+b+ab) —(a+b+ ab)

minden olyan esetben, ha a nevez6 nem 0, vagyis ha a is, b is — 1-t6l kiilonb6z6 szam. — (5) jobb oldala pedig, hacsak
a#—16ésb#—1;
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Ez értékében is, létezésének feltételeiben is megegyezik (6) jobb oldalaval, tehat az (5) egyenlGség valoban fennall.
4. és 5. helyessége az eddigiekb6l kiovetkezik. Ugyanis (5)-6t el6bb a helyett a’-re, majd a és b helyett a’ és b'-re
felirva és mindkeétszer (4) figyelembe vételével valoban fennallnak:
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illetGleg
Azy=2a" = % fiiggvény képe az
z+1
—r—14+1 1 1
S il y4l=——
4 z+1 _|—:1c—|—17 move z+1

atalakitas szerint az y = 1/« fliggvényt abrazol6 hiperbolabol ugy kaphato, hogy azt balra és lefelé egy-egy egységgel
eltoljuk. Ahogyan az utobbi fiiggvénynek x = 0 kivételével minden z-re van értelme, és értéke a 0-tol kiilonb6z6 szam,
ugyanigy az y = ' fiiggvénynek csak x = —1-re nincs értelme és értéke mindeniitt —1-t61 kiilénbdz6. A —1 szam
semmilyen szamnak sem vesszdse.
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Megjegyzés. A csillag-miiveletet értelmezsd egyenlGség mindkét oldalahoz 1-et adva
c+l=(@*b)+1l=a+b+ab+1=(a+1)(b+1),
tehat az értelmezést igy is frhatjuk
(@*b)+1=(a+1)b+1) é a*b=(a+1)b+1)—1.

(Az 1 szam hozzdadasa el6tt a * b-t felreértések elkeriilésére zarodjelbe tettiik, mert el6re nem adtunk megéllapodast,
hogy zarojel nélkiil melyik miivelet hajtand6 végre el6bb.) Ezek felhasznalasaval, ha mar belattuk, hogy az a * = = ¢,
vagyis az (a+1)(z+1) = c+ 1 egyenletet legfeljebb egy szam elégiti ki, az (a')’ = a egyenlGséget igy is bizonyithatjuk.
Az a * a’ = 0 egyenlet egyenértékd (a + 1)(a’ + 1) = 1-gyel, ami igy is irhato: (a’ + 1)(a + 1) = 1. Ugyanigy az
a' * (a') = 0 egyenletbsl (a' + 1)[(a’) + 1] = 1. A két utobbi egyenldség egybevetésével a + 1 = (a')’ + 1, és igy
a=(a).

Hasonl6an @’ + 1 =1/(a + 1) alapjan egyrészt
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tehat (a * b)) =d’ * V.
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