I. megoldas: A feltevés szerint az
(br+Ty):m=(3x+2y):n

aranypar is helyes. E két arany kozos értékét k-val jelolve
(1) 5z + Ty = km, 3z + 2y = kn.
Ez x,y meghatarozasara egyenletrendszer, megoldasa:
x =k(7n —2m)/11, y =k(3m —5n)/11,
és ezeket a kivant aradnyba helyettesitve

13z + 16y  11(13z 4 16y)  13k(7n —2m) + 16k(3m — 5n)
20 +5y 112z +5y)  2k(7Tn —2m) + 5k(3m — 5n)
_ 2m+1ln_ 2m+n
Cllm—1ln  m-n
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Megjegyzések. 1. Lényegében igy oldjuk meg a feladatot akkor is, ha y # 0 feltevés utdn az adott aranypar elsé
két tagjat y-nal osztjuk, az igy a z = x/y hanyadosra adédott els6foku egyenletet megoldjuk és z-t behelyettesitjiik a
kérdéses ardnybol y-nal valo egyszertsités atjan kapott ardnyba.

Es ezt csinaljuk akkor is, ha az adott aranybol pl. y-t m,n és z-szel kifejezve a kapott kifejezést helyettesitjiik a
kérdéses ardnyba és megallapitjuk, hogy a kovetelményt sikeriilt teljesiteni, mert x kiesik.
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2. Ttt « és fent k kiesése azon mulik — valamint az is, hogy az x/y hanyadost kifejezhettiik csak m és n-nel —, hogy
az z-et és y-t tartalmazo aranyokban nincs olyan tag, amely z és y mindegyikétdl fiiggetlen. Ezt tigy szokas mondani,
hogy az 5x + 7y, 3z + 2y, 13z + 16y és 2x + by kifejezések minden tagja = és y-ban egyenld fokiu, ,homogén”.

3. Természetesen nem lehet n = 0, mert igy az ismertnek tekintendd m : n ardnynak nem volna értelme; ugyanigy
az adott aranypar masodik tagja: 3z + 2y sem lehet 0. Ennélfogva az sem lehet, hogy z és y értéke egyszerre 0 legyen,
tehat a kérdéses ardnynak mindig van értelme.

II. megoldas: Keressiink olyan A, u szamokat, amelyekkel minden z, y szdmpéarra fennall: A(5z+7y)+p(3z+2y) =
13z + 16y (kivéve természetesen az x = y = 0 part, amelyre az aranynak nincs értelme). Kovetelésiink teljesiil, ha x
és y két oldali egyiitthatoi megegyeznek:

5A+3u =13
A+ 2u = 16.

Ebbdl az egyenletrendszerb6l A = 2 és p = 1. — Hasonloan, azt kovetelve, hogy 2z + 5y = v(bz + Ty) + £(3z + 2y)
azonossag legyen, adodik: v =1, £ = —1.
Ezekbol és (1) feltevésével
13x+16y=Akm-+pukn==k(2m + n),
2+ Sy=vkm+Ekn=k(m — n),

ennélfogva
(13z + 16y) : (2x + 5y) = (2m +n) : (m —n).



