I. megoldas: Tegyiik fel a feladat allitasaval ellentétben, hogy van olyan szomszédos természetes szamokbol allo
par, amelyek koziil az els6 egy paros szam négyzete, a masodik egy négyzetszam 3-szorosa. Ezek (2k)% = 4k?, illetSleg
3n® alakban irhatok, tehat 4k* + 1 = 3n®. Itt a bal oldal pardtlan, ezért a jobb oldal is, tehat n = 2m + 1. Ezzel
feltevésiink a 4k? +1 = 3(4m? +4m + 1) = 4(3m?* + 3m) + 3 alakot veszi fel, ami nyilvan lehetetlen, mert 4-gyel osztva
a bal oldal maradéka 1, a jobb oldalé 3. Eszerint feltevésiink helytelen, az allitas elsé része igaz.

Hasonloan nem allhat fenn az 72 + 1 = 7s® egyenlGség sem, mert s-nek paros r mellett paratlannak kell lennie,
péaratlan r mellett pedig parosnak és ezek mindegyikébdl ellentmondasra jutunk, ismét a 4-gyel valé oszthatdsig
szempontjabol, mert egyrészt

k)2 +1=4k>+1 & 72m+1)2=4(Tm> + Tm+1) + 3,

masrészt
2k +1)*+1=4(k* +k)+2 és 7(2m)? = 4(Tm?) +0.
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II. megoldas: Az 4llitdsnal tobb is igaz: egy természetes szam négyzetére kovetkezs szam sem lehet semmiféle
természetes szdmnak a 3-szorosa. Ugyanis minden természetes szam vagy 3k, vagy 3k + 1, vagy 3k + 2 alakban irhato,
ezért négyzete vagy 3(3k?), vagy 3(3k? +2k) + 1, vagy 3(3k* +4k+1) +1 alakq, igy a rakovetkezs szam az elsé esetben
3m + 1, a tovabbi kett6ben 3m + 2 alakd, tehat nem tobbszorose 3-nak.

Hasonléan a 7-tel valo oszthatésag szempontjabol minden szam a kovetkezs alakok egyikében irhato:

Tk,  Tk+1, Tk+2, Tk+3,
tehat a négyzetére kovetkezs szam
T(Tk*) +1, 7(Tk* £2k)+2, T(Tk*+4k)+5, T(Tk* £6k+1)+3

alaku, eszerint nem lehet semmilyen egész szdmnak 7-szerese, tobbek kozott négyzetszdmnak sem.
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