L A pi”, ,pszi”, ill. ,ni” szorész ismétldésének felismerésével (7) és (3)-bol, ill. (13), (2) és (7)-bdl:

(16) sz=—m+Y
(17) l+o=v—v—21

Gyorsabb kikiiszobolések érdekében célszerti a gyakran felleps i-t egyelSre ismertnek (paraméternek) tekinteni. Igy

(3), (4)és (6)-bdl (16) alapjén:

(18) p=m—1i,
(19) f=v—1
(20) k=¢+m—o—i.

Folytatolag (10), majd (8), utana (17), végil (5)-bol:

(21) 20 =k — & — 37+ + 31,

(22) l=a—Kk+E{+3m—p— — 24,
(23) o=—a+k—v—E§—3nr+v+e+2i
(24) r=a—k+v+E€+3n+o—v—p—2i

Eddig 8 ismeretlennek a gorog betiikkel és i-vel tortént kifejezéséhez az eredetileg adott egyenletek koziil 8-at hasz-
naltunk fel: a (3), (4), (5), 6), (7), (8), (10) és (13) hivatkozasi szamuakat. A még nem hasznalt (1), (2), (9), (11) és
(12) egyenletekben két-két ismeretlen van, rendre az m, i, az n, 4, az m, g, az m, g és az m, n par. (Ez 4 ismeretlen,
egy egyenlet pedig i kiszamitasara marad.) Eszerint (9) és (11) 6nallo kétismeretlenes rendszerként is adhatna g és
m-et, masrészt (1), (2) és (12) m, n, 4-t. Haladhatunk tovabb azonban tgy is, ha a ,révid” (1) és (2)-ben kozos -t
adtmenetileg Gjabb paraméternek vessziik. Ezzel

(25) m = p— i,

(26) n=v— i,

(12) osszefiiggést ad @ és 4 kozott, amibsl

(27) 2i=—a+k+pu—0—2r+o0+v+p—1+2i.

Masrészt (9)-bol (21), (25) és (27) alapjan
(28) g=7—200—2pu+2ii=—a+y—p+{—o+r+ot+v+e—2—i

Most mar az egyetlen még nem hasznalt (11) egyenletbdl (16), (28), (25) és (21) alapjan kiszamithatjuk i-t, majd
valamint mar valéban ismert szammal elsGsorban 4-t, majd a tobbi ismeretleneket. Ennek eredményét tédblazatban
adjuk, minden egyes latin betd szdméara az egyes gorog bettik az oszlopuk és soruk kozos mezején allo egyiitthatoval
szorzandok, majd e szorzatok Osszege veendd, pl.

p=—a+2y—pu—0+E+p0—20+v+ .

Behelyettesitéssel meggy6zédhetiink, hogy a tabldzatbeli eredmény valéban megoldasa az egyenletrendszernek. Pl.
(8)-ba helyettesitve a bal oldalon 2a + I + f révén « egyiitthatoja: 2 -3/2 4+ (—1) + (—1) = 1, és valamennyi tobbi
szerepl6 gorog bet(ié az alabbiak szerint 0, vagyis ezt az egyenletet az eredmény kielégiti.

a flgle| k|l | m]|n o|p | | sz | 4 e
1. o« 3/2-1 -2 ] 1]|-1 |-1|-1/2|-1/2] 1 |-1 |-1| O 1/2| 1/2
2. ~v|-3 21 31|-2] 2| 4] 2 2 |-4| 2] 4]0 |-2 |-2
3. k| 1720 0] 0| 0] O |-1|-1/2(-1/2) 1| 0 |-1] O 1/2| 1/2
4. p| 3/2|-1 [-2 | 1|-1 |-2|-1/2[-3/2| 2 |-1 |-2 | O 3/2| 3/2
5. vl 0 0|00 0] 0] O 1 |-1] 0] 1|0 0 0
6. o| 3/2|-1 [-2 | 1|-1 |-2|-1/2|-1/2| 2 |-1 |-2| O 1/2| 1/2
7. &2 11 2-1] 2| 3|1 1 |-3] 130 |-1 |-1
8 @« 0 |-1 | 0| 1] 0| 10 0 |—-110 1|-1 0 0
9. of-3/2 1| 2|-1| 1| 2| 1/2] 1/2|-2 | 1| 3| 0 |-1/2|-1/2
10. o 3 |-2 |-2 | 2|-2 |-4|-2 |-2 4 -2 1-41] 0 2 2
11. w|=3/2 1 | 2 |-1| 1| 2] 1/2] 1/2|-1 | 1| 1| O |-1/2[-3/2
12 o|-3/2| 2 | 2 |-1| 1| 1] 1/2] 1/2[-1 | 1| 1| O |-1/2[-1/2
13. ¢ 1/21 0 |-2 | O|-1 |-1] 1/2] 1/2f 0| O | O | 1 |-1/2|-1/2
el 0 0|00 O0] 0] O 0 0| 0] 0O 0 1




v:2(=3)+4+2 0:2:3/24(=2)+(-1)| 0:2-3+(—4)+(-2)
k:2-1/24(-1)4+0 £:2(-2)+3+1 v:2(=3/2)+2+1
w:2-3/24+(-2)+(-1) | 7:2-04+1+(-1) v:2(=3/2)+1+2
v:2-0+04+0 0:2(=3/2)+2+1 ¥ :2-1/24(=1)+0.

IT. A tablazatban a, m, n és i oszlopainak és «, k, u, o, 0, v, @ és 1, sorainak kdzds mezején, és csak ezen a 4 - 8
mezdn tort egyltthatok allnak, valamennyi az 1/2-nek paratlan szamu tobbszorose. Ha e 8 gorog betd mindegyike
péros, akkor a kérdéses 4 latin betd nyilvan egésznek adoédik. Ugyanez all pl. akkor is, ha a kérdéses gorog betiik
mindegyike paratlan; mert igy 8, azaz péaros szamu esetben képezziik 1/2 valamely paratlan szamt t6bbszorosének
(ti. a tablazatbeli egyiitthatonak) és egy paratlan szamnak (a gorog betii megvalasztott értékének) szorzatat; minden
ilyen szorzat valamely egész szamnal 1/2-lel nagyobb és a 8 ilyen szorzat Osszege egész szam.

A gorog bettik a tablazatban éppen a vizsgalandé sorrendben szerepelnek és a fenti 8 beti sorainak sorszama
rendre 1, 3,4, 6,9, 11, 12, 13. Ezek koziil a parosak és a paratlanok szama egyarant paratlan: 3, ill. 5. Eszerint a gorog
bettk értékének egymas utani egész szamokat valasztva, — akar paros szammal kezd6dik e sorozat, akar paratlannal,
— a kérdéses 8 gorog betl értéke kozott paratlan szami paratlan szam lesz, igy az a, m, n, 4 ismeretleneket add
Osszeg tagjal kozott egész szamok mellett paratlan szamu olyan szorzat adodik, amely valamely egész szamnal 1/2-lel
nagyobb, ezért az ismeretlenek értéke nem egész.

Ha viszont mindegyik gorog beti értéke péaratlan (az egymaéas utanisagtol fliggetleniil is), akkor mar fentebb lattuk,
hogy minden latin betid értéke egész.

ITI. A (14)-(15) egyenletek egy 0j ismeretlent hoznak: e-t és két j kovetelményt. (14) és (13)-bol, minthogy bal
oldaluk majdnem megegyezik: e = ¢ — v + @ ebbdl adddik a tablazat utolsé oszlopa. Ha méar most (15) bal oldalat az
eddigiek alapjan kiszamitva ez egyenld w-val, masképpen

(29) a—8y+2+3k+5u—2v+30—6f —21— 30+ 100 — 3v — ¢ — 3¢ = 2w,

akkor (15) elhagyhato, a rendszer enélkiil is megoldhato. Ha viszont (29) nem teljesiil, akkor az (1)-(15) rendszer
ellentmondésos, nincs megoldasa.

Székely Jend (Pécs, Nagy Lajos g. IL. o. t.)
Gagyi Pdlffy Andrds (Budapest, Széchenyi 1. g. II. o. t.)

Megjegyzések. 1. Ha gorog betiiink helyére a gorog betisor helyes rendjében (..., mii, ni, kszi, omikron, ...) irunk
egymés utani egész szdmokat, akkor minden latin betd értéke egésznek adodik.
2. Erdekes, hogy k nem fiigg k-t6l, p sem 7-t6l és sz sem o-t6l.



