I. megoldas: A kivant egyenlGséget megmutathatjuk az SS; szorzat tagrol tagra valo kiszamitasaval. A tagok
széma (2n + 1)?, mindegyikiik +¢* alakd[] ahol 0 < k < 4n. Ha 0 < k < 2n, akkor +¢*-t akkor kapunk, ha S-bél
¢" —t,q" -et, ..., g-t, 1-et szorozzuk S;-b6l rendre 1-gyel, —¢g-val, ..., +¢" L nel, +¢"-val, az ilyen tagok szama
k+1. Az els6 szorzat elGjele plusz, a tovabbiaké valtakozva minusz, ill. plusz; eszerint Gsszegiik paros szamu tag, vagyis
paratlan k esetén 0, paros k esetén ¢*. Viszont 2n < k < 4n, vagyis 0 < k — 2n < 2n esetén akkor kapunk +¢"-t, ha
S-b6l a ¢t gk L P ¢ tagot szorozzuk Si-b6l rendre a ¢*", —¢®" 7Y, .., £¢F T2 16572 taggal. Az
elGjelekre és az Osszegekre ugyanaz all, amit a 0 és 2n kozti k kitevok esetére megallapitottunk. Ezek szerint az S.S;
szorzat g-nak minden paros kitev6ji hatvanyat +1 egyiitthatéval tartalmazza 0-t6l 4n-ig, paratlan kitevsji hatvanyait
pedig nem tartalmazza, tehat egyenld a bizonyitando6 egyenl@ség bal oldalan allo kifejezéssel.

Kéta Gabor (Tatabanya, Arpad g. IL. o. t.)
II. megoldas: Legyen 1+ ¢* +¢* +... +¢*" =5 és 1+ ¢ +¢* +... +¢* 2 = 9”. Ekkor egyrészt S’ = S" + ¢*",
mésrészt S = S' + ¢S, S1 =9 —q9” és igy
SSl _ SI2 _ q2sll2 — (1 _ qQ)S/I2 4 2q2n81/ + q4’n,'
Mar most, mint beszorzassal belathato, (1 — ¢*)S” = 1 — ¢*", ennélfogva
SSl _ (1 _ q2n)S// + 2q2nS// + q4n _ S// + q2nS// + q4n.

Az utols6 alakban g-nak csupa paros kitevsji hatvanyai allnak, S”-ben ¢° = 1-t6l ¢*"2-ig (n tag) ¢*™ S”-ben ¢*"-t6l

¢ 2ig (n tag) és ¢'" (Gsszesen 2n 4 1 tag) éppen mint a bizonyitandé egyenlGség bal oldalan.

III. megoldas: A bizonyitast a teljes indukcié modszerével is végezhetjiik. Az allitas n = 0 és n = 1 esetén igaz,
mert 1-1=1¢és (1+q+¢*)(1—q+¢*) =1+¢*+ ¢*. Feltéve, hogy valamely n = k értékre igaz, megmutatjuk, hogy
a kovetkez6 n = k + 1 értekre is helyes. Igy S, S; helyére §' = S + ¢?**1 4?42 81 = §) — ¢®*+1 4 ¢%%+2 lgp, igy

S/Si _ SSl +q2k+1(51 _ S) +q2k+2(5+51) _q4k+2 +q4k+4_

Itt
q2k+1(81 _ S) — _2q2k+1(q+ qB 4 _|_q2k71) —
(k tag) — _2q2k7+2 _ 2q2]€+4 R 2q4]€7
S+ 8) =221+ 2+ ..+ %) =
(k + 1 tag) = 2¢%FF2 4 og?kHd L 49t

tehat SSi-nek a feltevés szerinti kifejezését befrva
S/Si _ SSl + 2q4k+2 _ q4k+2 + q4k+4 -1 + q2 + q4 4. +q4k+2 _|_q4k+47

ez pedig valéban a bizonyitandé egyenl6ség bal oldala n = k + 1-re.

Gajari Gyula (Budapest, Eotvos J. g. L. o. t.)

Megjegyzés. Szamos dolgozat az (a* — b*) : (a — b) és az (a®**' — v?**1) : (a + b) hanyados polinomalakjanak
felhasznalasaval bizonyitotta az allitast. Ezeket is elfogadtuk, bar a hasznalt azonossagok lényegében a mértani sor
Osszegképletét adjak: a (szokasosan rendezett) polinomalaknak minden az els§ utani tagja az el6tte allobol b/a-val, ill.
—b/a-val valo szorzassal all el6; a = 1-gyel (és b = ¢-val) pedig az els6 azonossag az Osszegképlet szokasos alakjaba
megy at.

! Vagy plusz, vagy minusz jellel q’c (nem pedig egyszer plusz és egyszer minusz jellel).



