I. megoldas: A zarojelbeli, két jeggyel irhato szamokat a, b-vel jelolve (vagyis 0 < a, b < 99) kovetelményiink
(a+b)? = 100a+b, masképpen (a+b)?—(a+b) = 99a alakban irhaté, vagy meég, a+b = cjeldléssel, c*—c = c(c—1) = 99a
alakban, ahol ¢ = a 4+ b < 99, mert négyzete leirhato négy jeggyel. Eszerint c¢(c — 1) oszthaté 99-cel, vagyis 9 = 3%-nel
és 11-gyel. Mivel c és ¢ — 1 relativ primek, csak egyikiik oszthat6 3-mal, ezért egyikiik oszthato 9-cel.

Ha 9 és 11 mindegyikével ¢ oszthato, akkor ¢ = 99 és a = 98, tehat b = ¢ — a = 1 = 01. Valoban, (98 + 01)% =
992 = 9801 mutatja a kivant megegyezéseket.

Ha 9-cel ¢ és 11-gyel ¢ — 1 oszthaté: ¢ = 9z, ¢ — 1 = 11y, azaz 9z — 1 = 11y, ahol z, y pozitiv egészek és 9x < 99,
11y < 98. Konnyt belatni, hogy e feltételeknek csak ¢ = 45 felel meg, és ekkor a = 45-44/99 = 20, b = ¢ — a = 25.
Valoban (20 + 25)? = 452 = 2025 szintén megfelel.

Ha pedig 9-cel ¢ — 1 és 11-gyel c oszthatd, akkor hasonléan ¢ = 55, a = 30, és a bemutatott példara jutunk. Mivel
c—1 <98, igy nem lehet ez a tényezd oszthato 9-cel is, 11-gyel is.

Nagy Géza (Debrecen, Ref. g. L. o. t.)

Megjegyzés. Hasonld, de hosszabb probalgatassal vezet célhoz a kdvetkezé meggondolas: b csak olyan két jeggyel
irhato szam lehet, melyre b? tizes és egyes jegye egyezik b-ével, vagyis b> —b = b(b— 1) = 100z = 2%-5%z. Innen b < 100
folytan b-re és b — 1-re csak a 0, 25, 50, 75 szdmok johetnek szoba. Kozvetlen prébélgatassal kapjuk, hogy csak b = 01,
és b = 25 felel meg, és ezekhez a fenti masodfokt egyenletbdl a = 98, ill. a = 30 és 20.

Horvdth Kdlmdn (Kaposvar, Téancsics M. g. L. o. t.)

IL. megoldas: Az (a+b)2 = 100a+0b egyenletbdl: a = 50—b++/2500 — 99b. A diszkriminans csak b < 25-re pozitiv,
masrészt a 2500 — 99b = d* kovetelménybsl (ahol d egész) 2500 — d* = (50 — d) (50 4 d) = 99b, és igy a = 50 — b=+ d. Itt
egyrészt d* < 2500, d < 50, mésrészt 50 — d és 50 + d koziil csak az egyik lehet 3-mal oszthato, az ellentétes feltevésbol
ugyanis az kovetkeznék, hogy 6sszegiik: 100 is oszthat6 3-mal. Ezekbdl a fentiekhez hasonlé probalgatassal a mar latott
elgallitasokhoz jutunk.

Pallés Lajos (Pannonhalma, Bencés g. II. o. t.)

Megjegyzés. Szamos dolgozat a (98 4+ 01)? = 9801 elGallitast nem fogadta el, mert a 01 szam ,nem kétjegyd.” Ez
igaz, de a feladat két jeggyel irhato szamokrol beszélt, és az egyjegyi szamok is irhatok két jeggyel (szamozogépek!).



