I. megoldas: Legyen adva az ABC haromszog AB = ¢ és AC = b oldala és AA; = f szogfelezGje. Ha b = ¢, akkor
f a BC oldalt is felezi, feladatunk derékszogl haromszog szerkesztésére egyszertisodik, és végrehajthato, ha f < b. —
Tegyiik fel most mar, hogy b < c. Mérjiik 14 az AB oldal A-n tul val6 meghosszabbitasara AC’ = b-t.

A megfelezett CAB szdg kiils6 szoge az egyenls szart ACC’ haromszdgnek, igy ACC'< = AC'C<a = CAB</2 =
CAA < = A1 AB<, tehat CC' || AA;. Ezért a BA; A és BCC' hasonlé haromszogekbsl CC’' = f/ jeloléssel f': f =
(b+ c) : ¢, ennek alapjan negyedik aranyosként megszerkeszthetjiik az f' = f(b + c)/c szakaszt, ezen mint alapon b
szarakkal az ACC’ haromszoget, végiil a C' A szarnak A-n til valé meghosszabbitasara c-t ramérve a még hidnyzo B
csucsot. — Az ABC haromszog megfelel a kovetelményeknek, mert AB = ¢, AC = b, a BAC' sz0g felezGje parhuzamos
CC'-vel és a felezének a CBA szog szarai kozé es6 szakasza [* = cf'/(b+c) = f. — A szerkesztés egyértelmii, feltétele,
hogy f’ < 2b legyen, masképpen, hogy f(b+ c) < 2bc.
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Megjegyzés. Lényegében ugyanezen elv alapjan jarunk el, ha Aj-en at parhuzamost htizunk C A-val és BA-val. A

keletkez6 rombusz d oldala d : b = (¢ — d) : ¢-b6l d = be/(b+ ¢) és atloja f. Ezekbol megszerkesztjiik a rombuszt és
kiegészitjiik haromszoggé. Végrehajthato, ha f < 2d.
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II. megoldas: A BC oldalon létrejott szakaszokra A1B : A1C = AB : AC = ¢ : b, eszerint A és A} a B, C

alappontokhoz tartozo c : b ardnymutatéju ki Apolloniosz-kéron vannak, A; a ki1-nek a BC' szakaszon levs pontjaban.

Hasonloan A az Ay, B alappontokhoz tartozo, f : ¢ ardnymutatoju ko Apolloniosz-koron van. Ezek alapjan a keresett-

hez hasonlé A* B*C* haromszoget kapunk, ha Apolléniosz-kort szerkesztiink a tetszés szerinti B*, C* alappontokhoz a

¢ : b aranymutatoval, majd ennek a B*C™ szakaszon levé A} metszéspontjahoz és B*-hoz f : ¢ ardanymutatoval, végiil
e korok metszéspontjat vesszitk A*-nak.
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II1. megoldas: Fejezziik ki az adatokkal AC-nek a szogfelezén levg ACy = by vetiiletét. Legyen evégett C' tiikdrképe
a szogfelezére C*, tovabba C, Cy, Ay vetiilete AB-n rendre C’, C{, A}.
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Az AC,C| és AALA) tovabba a C*CoC{y és C*CC’ haromszdgek hasonlosiagabol by : f = CoCly : AL A} = 2CoCy

241 A = CC" : 2A1 A;. Masrészt a BCOC' és a BA; A haromszogek hasonlosagabol, valamint a szdgfelezs létesitette

szakaszok aranyabol CC’ : A1 A} = BC : BA; = (b+c) : c. E két aranypart egybevetve by : f = (b+c) : 2c. — Az ennek

alapjan megszerkesztett bo-t felmérjiik A-tol f-re és a Cy végpontban allitott merdlegest A-bol b sugarral elmetszve
kapjuk C-t, majd AC-nek f-re valo tiikkorképe és C'A; metszéseként B-t.
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