Legyenek az A1 B1C7 = H; haromszog szogei rendre «, 3, v, és legyen o > 120°, tovabba 8 > 7. A bizonyitast a
kovetkezs esetek vizsgalatara bontjuk fel: 1) a = 120°, 8 = v(=30°); 2) a = 120°, 8 > ~v; 3) a > 120°, 8 > .

Az

Az 1) és 2) esetekben a By A1C1< = CyA1B1<t = 60°-0s szogek BaAq, Cy Ay széra egybeesik a B1A1Cy szog f
(belst) szogfelezbjével, és igy egymaéssal is. Az 1) esetben H; egyenld szart, igy BoA; = C1 A1 = B1A; = Co Ay, igy
Bj egybeesik Ca-vel, ami megfelel a bizonyitandé allitasnak.

A tovéabbiakban feltessziik, hogy H; betiizése pozitiv koriiljarasa, vagyis pl. az A; By félegyenest A; koriil A;Ci-be
az Oramutatd jarasaval ellentétes iranyt, 180°-nél kisebb forgas viszi at. — A 2) esetben A1C; > A1 By, igy f-en a
pontok sorrendje: Ay, Ca, By (2. dbra).

4,

Elegendé megmutatnunk, hogy As ugyanazon partjan fekszik f-nek, mint C;. Ekkor ugyanis az A3 B2Cy = Hs
haromszog koriiljardsa megegyezik a C7B2Cy haromszogével, ez ismét egyezik CyByA;-ével, ez pedig C1 By Aj-ével,
vagyis az Ap, Cp, By koriiljarassal, H; ellentétes iranyu koriiljarasaval, ami megfelel az allitasnak. — A; a B1C1 A
haromszog belsejében van, mert B;Ci-nek ugyanazon partjan fekszik, mint Ay és C1B1A1< = 8 < 60° = C1 By Ax<,
és A1C1B1<q< = v < 60° = A3C1 B1<. Kozelebbrsl A; By < A1Ch folytan BC4 felezs merdlegesének, vagyis a B; A2Cy
szog felezGjének Ci-gyel ellentétes partjan van Aj, ezért az A1 AsC1<C = g sz0g nagyobb a By AxCh szog felénél,
30°-n4l. Masrészt v < 8 és v+ 8 = 60° folytan « kisebb 30°-nal, az ezt 60°-ra kiegészit6 A2Cy A1t = 1 szog pedig
nagyobb 30°-nal. Igy az A;C; Ay haromszogbol a C1 A1 Ay<t = o = 180° — ay — 71 sz0g kisebb 120°-nal. Megmutatjuk
még, hogy a BoA1C és C1 A1 Ay szdgek forgasa egyiranyt, vagyis A; Bao-t Aj koriil, A1Cy-en at 180°-nél kisebb forgas
viszi a4t A;As-be. A By Ay Ao forgas ezek Osszege: BaoAjAs<t = 60° + a1 < 180°. Valoban, mindkét forgas pozitiv,
ugyanis az A; BoCh haromszog egyezd koriiljarasu Hi-gyel, mert By és Bs az A;Ci-nek ugyanazon partjan vannak,
masrészt az A;Ch As haromszog egyezd koriiljarasa By Ch As-vel, ez pedig B1Cy Ai-gyel, Hi-gyel. Ezzel megmutattuk
az allitas helyességét a 2) esetre.

A 3) esetre megmutatjuk, hogy a By Ay félegyenest By koriil BoCa-be pozitiv, 180°-nal kisebb forgas viszi at, tehat
a By A;Cy koriiljaras pozitiv.



3. dbra

Ehhez a 2) eset eredmeényeibdl atvehetjiik, hogy a Ba A1 A sz6g pozitiv, 180°-nal kisebb forgés, ugyanis v+ 5 < 60°
és v < B folytéan is all v < 30°. Eszerint az Ay By Ao koriiljaras pozitiv, By As-t, B Aj-be pozitiv forgas viszi at. E
forgas szoge kisebb 60°-nal, mert ay < 60°%; v1 < 60°, igy a3 > 60°, és BaAj Aot > 120°. — Maésrészt az A1Co By
koriiljaras is pozitiv, mert a Co A1 B forgas pozitiv, a 120°-nal nagyobb pozitiv By A1 C; forgas maradvanya a kétszeri,
60°-kal valé csokkentés utan. Ezért az Ay BoCy forgas pozitiv, éspedig kisebb 90°-nal, mert az A;Cs By haromszogben
A1Cy = A1B; < A1Cy = A1 Bs, vagyis az A1CyBs haromszogben van az A; BoCy sz6gnél nagyobb vagy vele egyenld
szog is. Ezek szerint A3 BoCo<t = A3 By A<t + A1 B2Co<t < 150° < 180°, amit bizonyitani akartunk.

Mindezzel az allitadst minden lehetséges esetben bebizonyitottuk.
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