A két szomszédos egész szam kisebbikét z-szel jelslve azt kell bizonyitanunk, hogy N = 22 4 (z 4 1)* + 2%(z + 1)*
teljes négyzet. Az elsG két tag Osszegének 222 + 22 + 1 = 1 + 2x(x + 1) alakjaban raismeriink a szorzat 2 - 1-szeresére
és az 1 szam négyzetére, ennélfogva N a szorzatnal 1-gyel nagyobb szamnak a négyzete: N = [1 + z(z + 1)]2.

A bebizonyitott allitdshoz hasonlét nem egész szamokrol nem mondhatunk ki, mert azok k6zott nem beszélhetiink
szomszédosakrol: barmely két (kiilonbdzs) szam kozott szamtalan sok tovabbi szam van. Egyébként az 2 + (z + 1)° +
2*(z +1)° = [1 + z(z + 1)) azonossag bizonyitasdban nem hasznaltuk ki, hogy z és vele a tovabbi két négyzet alapja
egész, ezért az azonossag barmely x szamra igaz. Ezt azonban szoban csak igy mondhatjuk ki: egy szdmnak, a ndla 1-
gyel nagyobb szdmnak, valamint szorzatuknak négyzetosszege egyenld a szorzatuknal 1-gyel nagyobb szam négyzetével.
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Megjegyzések. 1. Az azonossidgban a jobb oldal alapjat igy is meghatarozhatjuk: Harmadik tagjat is kifejtve és
rendezve: N = 2% + 223 + 322 + 22 + 1. Itt a legmagasabb és a legalacsonyabb foku tag z2-nek, ill. 1-nek négyzete, N
tehat ugy lehet teljes négyzet, ha tovabbi tagjai egy a rendezett alapban 2 és 1 kozotti, elséfoku tagbol szarmaznak,
vagyis ha N = (:102 + kx + 1)2. Ezt kifejtve és a tovabbi harom tag egyenldségét kovetelve a 2k = 2, k2 +2 =3, 2k = 2
egyenletrendszerre jutunk. Ebbol k = 1, és igy N = (2® + = + 1)2.
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2. T6bb dolgozat a rendezett tobbtagtakbodl vald négyzetgydkvonas eljarasaval allapitotta meg az el6bbi kifejtett
alakbol az 2 + x + 1 kifejezést.



