
Legyen egy a kívánt tulajdonsággal bíró háromszög ABC, és legyen ennek területét és kerületét egyaránt felez®,

az AB oldallal párhuzamos PQ egyenesnek a CA, CB oldallal közös pontja P , ill. Q. (A kerület felezése a keletkezett

PQC háromszög és PQBA trapéz kerületének egyenl®ségéb®l közös PQ oldaluk elhagyása útján adódik.)

A PQC háromszög hasonló ABC-hez és fele akkora terület¶. Megfelel® oldalaik arányát λ-val jelölve viszont a két

terület aránya λ2
, tehát λ2 = 1/2, és λ = 1/

√

2. Így az eredeti kerület megfelezéséb®l: PC + CQ = PA+ AB +BQ,

ill. a szokásos jelölésekkel: λb+ λa = (1− λ)b + c+ (1− λ)a, tehát a keresett összefüggés:

(1) c = (2λ− 1)(a+ b) = (
√

2− 1)(a+ b).
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Megjegyzés. A kapott összefüggés � egy egyenl®ség a három oldal között � a háromszög alakját nem határozza meg

egyértelm¶en. Kézenfekv® tehát ez a kérdés: van-e olyan háromszög, amely két, vagy mindhárom oldalával párhuza-

mosan is így osztható részekre?

Követeljük meg (1) mellett még pl. a b oldalra vonatkozó analóg b = (
√

2 − 1)(a + c) egyenl®séget. El®bb a

kiküszöbölésével c = b, majd evvel (1)-b®l

√

2b = a, vagyis mindkét követelésünk 
sak az egyenl® szárú, derékszög¶

háromszögben teljesül, a befogókkal párhuzamos szel®kkel.

Ezzel egyrészt találtunk egy az eredeti követelményt teljesít® spe
iális háromszög alakot (PQ szerkesztése az ábrából

nyilvánvaló), másrészt látjuk, hogy egy háromszög mindhárom oldalának nem lehet meg a szóban forgó tulajdonsága.

(1)-b®l a = b választással még egy egyenl® szárú és �felezhet®� alak adódik, ebben a c alap a száraknak (2
√

2− 2)-
szöröse (az ábrán A′Q = QB, A′C′ = C′B = AB és C′P ′ = C′Q′ = CP ).
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