I. megoldas: Az ABE, ADF, CBG és CDH héaromszogek szerkesztésiiknél fogva derékszogiiek és egyenls szariak,
igy A, B, C, D-nél fekvs szogeik 45°-osak. Ezért az A, E, F, az E, B, G, a G, C, H és a D, H, F pontharmasok
egy-egy egyenesbe esnek. Tovabbé ennek a négy egyenesnek mindegyike meréleges a kdvetkezére és az utolso az elsére.
Ennélfogva az EF HG négyszog derékszogu.

1. dbra

Legyen az AB, CB és CD szakaszok hossza rendre 2e, 2f, 2g; igy AD = 2(e + f + g). Ekkor négyszogiink oldalai:
EG =EB+ BG =2+ V2f =V2(e+ f) és GH = GC + CH = V2f + V29 = V2(f + g). Ezekbdl a teriilete:

t1 =EG-GH =2(e+ f)(f +9)

Masreészt, félkoreink sugarai rendre e, e + f 4 g, f, g. Az altaluk bezart teriiletet ugy kapjuk, hogy az AD és CB
atmeérs folotti felkorok teriiletének Gsszegébdl kivonjuk az AB és C'D atmérd folotti felkorok teriiletének Osszegét. Az
/2 k6zos tényez6t mindjart kiemelve:

(1) to=[(e+ f+9)°+ f*— e —g*n/2.

Alakitsuk szorzatta a zardjelben az els§ és harmadik, valamint a mésodik és a negyedik tagot, majd emeljik ki az
adodo (f + g) kozos tényezot. Igy

to=[Qe+f+9)(f+9)+(f—9)(f+g)r/2=
=QRe+f+g+f—g9(f+gm/2=(e+ f)f +9)r.

A két teriilet ardnya: t1 : to = 2 : 7, és ez valoban fliggetlen az AB, BC, C'D szakaszok hosszatol.
Szendrdi Csaba (Sopron, Kempelen F. Gépip. t. IL. o. t.)

II. megoldas: Az I. megoldast, miutan megallapitjuk, hogy a négy pontharmas egy-egy egyenesen van, igy is
folytathatjuk. Az EFHG négyszog t1 teriiletét ugy kaphatjuk, hogy az ADF és BCG egyenl szart derékszogi
haromszogek teriiletének Osszegébdl kivonjuk az ABE és CDH egyenls szara derékszogli haromszogek teriiletének
Osszeget. Jeloljiik ezeket altalaban t(c)-vel, ¢ helyére mindig a megfelel§ atfogot irva. Ekkor

t1 = t(AD) + t(BC) — t(AB) — t(CD).

Hasonléan Osszeadéasokkal és kivonéssal kapjuk a gérbevonalta idom teriiletét a széban forgo félkordk teriiletébdl.
Jeloljiik a ¢ atmérgji félkor teriiletét T'(c)-vel igy:

to = T(AD) + T(BC) — T(AB) — T(CD).

Mar most altalaban:
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t(e): T(c) = VR ésigy t(c) = %T(c).
Ennek alapjan

- %T(AD) + %T(BC) - %T(AB) - %T(CD) _ %tg, tehdt % - %
Evvel az allitast bebizonyitottuk.
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Megjegyzések. 1. A 11. megoldas gondolataval és az I. megoldas jeloléseivel

tr = = [(2e 4+ 2f +29)° + (2f)* — (2¢)° — (29)°] =

e+ f+9’+f-e—g°
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és ez (1)-gyel egybevetve atalakitas nélkiil vezet a kivant eredményhez.

2. A feladat allitasat tobbféleképpen is lehet altalanositani.

Akkor is érvényes az allitas, ha egyenls szart derékszogd haromszogek helyett olyan hasonlé és azonos koriiljarasi
értelmi ABE, ADF, CBG, CDH haromszogeket irunk az AB, AD, CB, CD szakaszokra, amelyeknek e szakaszok
megfelel$ oldalai, a félkorivek helyett viszont a haromszogek koré irt kornek az F, F', G, H csicsot tartalmazo AB,
AD, CB, CD ivét (2. abra).

2. dabra

Ha az A, B, C, D pontok sorrendje més, akkor amely szakasz végpontjai az eddigivel szemben forditott sorrendben
kovetkeznek egymasra, arra a félkort az egyenesnek az eddigivel atellenes oldalan irva ugyancsak érvényes marad az
allitas. Ha ilyenkor a 4 félkor 4 csucsot alkot, akkor a gérbevonalt idom két részbdl all (3—4. abrak).
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