Hogy a kifejezésnek értelme legyen, mar elsd latasra fel kell tenniink, hogy az a, b, ¢ szadmok koziil ketté-kettSnek
sem az Osszege, sem a kiilonbsége nem 0, mas széval a, b, ¢ abszolut értékben kiilonboz6 szamok. Jeloljik K egymaés
utani tagjait K, Ko, Ks-mal. K5 és K3 az el6ttiik allo taghol ugy is elallithatok, hogy a, b, ¢ helyére rendre b, ¢, a-t
irunk, ezért egyel6re elég K-et egyszerisiteniink. K; szamlaloja, ill. nevez&je a tortek Gsszevonisaval

(b+c)(c+a)—2(a+bd)(c+a)+(a+b)+(b+c) b + % — 2a
(a+Db)(b+c)(c+a) (a+b)(b+c)(cta)

(b+c)(c—a)—2(b—a)(c—a)+(b—a)(b+¢) _ b2 + % — 2a
(b—a)(b+c)(c—a) (b—a)(b+c)(c—a)

Hogy az utoébbi, valamint Ky és K3-nak a fentiek szerint ebbdl elGallithatoé nevezsi is 0-t6l kiilonbozsk legyenek,
fel kell tenniink, hogy

(1) P+ —2a2#0, A4+a2—202#0, a®>+b>—22#0.

Igy b% + ¢® — 2a*-nel egyszeriisitve

(b—a)(b+c)(c—a)

(a+b)(b+c)(c+a)

(A b+ c tényez6vel egyszertsiteni csak latszateredmény volna, mert a tovabbi k6zos nevezében ez a tényezs is fellép.)
Most mar a fent emlitett szabalyszertiség felhasznalaséval

(b—a)(b+c)(c—a) (c=Db)(c+a)(a=b) (a—c)(a+b)(b—rc)
(at+c)(b+ec)(ct+a)  (b+c)(cta)(a+bd) (c+a)a+td)(b+c)

Ky =

A nevezsk csak a tényezSk sorrendjében kiilonboznek, tehat egyenltk, ezért egyelére elég képezniink a szamlalok
Osszegét. A varhato Osszevonasi lehetGségekre tekintettel jonak latszik beszorozni; ennek soran mindegyik szamlalo
harom kéttagtjanak szorzata 2° = 8 tagot ad. Az els6 szamlalo igy irhato:

S = a?b+ a’c+ b2c+ b — ab? — ac® — 2abc,

ennek alapjan

Sy = b%c+ b%a + ?a + ca® — be? — ba® — 2abe,

Ss = c?a + b+ a®b + ab® — ca® — cb? — 2abe,

és Osszegiik

S = a%b+ a’c + b2c+ b2a + 2a + b — 6abe.

A tagok felirasa nélkiil is lathato, hogy a k6z0s nevezdbeli beszorzasnal a —6abce tagtol eltekintve S-nek valamennyi
tagja elgall. Pl. ab ugy, hogy (a + b)(b+ ¢)(c + a) gondolatban valé képezésénél az egymas utani zarojelekbdl az elss,
els6, masodik tagot szorozzuk Gssze. Két zarojelnek elss és egynek masodik tagjat osszeszorozva mindig z2y ,tipusi”
tagot kapunk, és akkor is, ha kett6b6l a masodikat és egybdl az els6t vessziik ki, és ez a 6 tag egymastol kiilonbo6z6,
akircsak S-nek els6 6 tagja. A nevezd hatralevs szorzatai 2abe-t adnak — a 3 els6 és a 3 masodik tag szorzata —, eszerint
az S Osszeg — 8abe-vel tér el a nevez6tsl, ennyivel | kisebb” nala:

S=(a+b)(b+c)(c+a)— 8abe,
és igy

8abc

(2) KZl_(a—Fb)(b—l—c)(c—l—a)'

Aza =5 b=7,c =9 szamok abszolit értékben kiilonbozok; az (1) kifejezések koziil nyilvan eleg a? 4 ¢ — 2b2

értékét kiszamitani, amelyben a nagysagra nézve kozépsé 7 adja a kivonandot, de ez sem 0, tehat K-nak van értelme.
(2)-b6l K = 1/16 = 0,0625, ennek kiszamitasa céljara 3 Osszeadést, 2 + 3 = 5 szorzést, 1 osztast és 1 kivonast
végeztiink, Osszesen 10 miveletet.

K-nak az eredeti alakbol valé szamitasa soran a, b, c-b6l elsGsorban 3 0sszeget és 3 kiilonbséget képeznénk, ezekbdl
6 reciprok értéket, majd az Osszegek reciprok értékének megkétszerezését; ez eddig 15 mivelet. Az igy elGkészitett
welemekbd]” mind a 6 ,nagy” szamlalé és nevezs Osszedllitdsa 2 — 2 Osszevondst igényelne, ezt 3 osztas kdvetné és a
szamitast 2 Osszeadas zarna be. Mindez egyiittvéve 15+ 12 + 3 + 2 = 32 miivelet.

Az a=5,b="7, c=1 adatharmas mellett a ,gyanas”’ b> + ¢ — 2a? érték 0-nak bizonyul, K-nak nincs értelme.



Az algebrai dtalakitasok elénye az els¢ példaban abban mutatkozott meg itt, hogy K értékét az egyszertibb alakbol
joval kevesebb mivelettel szamithattuk, a masodik példaban pedig abban, hogy jelent&s mennyiségt hidbavalo szami-
tast takaritottunk meg. Természetesen el6nyt nyajtott K szimmetrikus voltanak felismerése, valamint az is, hogy K
csak 3 szambol volt felépitve. Bar az atalakitassal jelentGs munkat végeztiink, ez a kapott egyszerid alaknak esetleg
sokszori alkalmazasa soran megtériil.

Pollai Marion (Bp. V., Veres Palné lg. II. o. t.)
Megjegyzések. 1. A kifejezés igy is irhaté

K alb—c)?+b(c—a)’+cla—b)?
(a+b)(b+c)(c+a) ’

ebbdl az alakbol 17 mivelettel kapjuk K értékét.
Kéry Gerzson (Sopron, Széchenyi L. g. I. o. t.)

2. Sok dolgozat 53 miiveletet mutat ki az eredeti alakbol valé szamitasban, nem véve figyelembe a tobbszor elGfor-
dul6 kifejezéseket.

3. Szamos dolgozatot a 0/0 = 0 allitas miatt nem fogadhattunk el. Ennek helytelenségére mar az is figyelmeztethe-
tett volna, hogy K atalakitott formajanak a masodik értékharmasra is van értelme, és a 0-t6l kiillonb6z6 37/72 értéket
adja.



