A kétjegyii szamok négyzetei harom- vagy négyjegytek. Legyen a két négyzetszam X2 és Y?; feltehetjiik, hogy X
és Y pozitivok és X > Y. A kovetelés szerint a négyzetszamok kiillonbségében az 1-es, tizes és ezres helyeken 0 all,
tehat

(1) X2 -Y?=(X-Y)(X-Y) =100t = 2% - 5%,

ahol ¢ egész szam és 1 < ¢ <
Mivel X —Y < X +Y, igy (1)-b6l

(2) (XY <(X-Y)(X+Y)=100t, X —Y <10Vt < 30.

X —Y és X+Y koziil legalabb az egyik péaros; de akkor a masik is, mert két egész szam Osszege és kiilonbsége egyenls
parossagi. Hogy (1) bal oldala 5-nek legalabb 2-ik hatvanyaval oszthato legyen, erre két lehetGséget kell figyelembe
venniink: o) X —Y és X 4+ Y mindegyike oszthato 5-tel, §) X 4+ Y oszthato 25-tel. Nem lehet ugyanis, hogy X — Y
legyen oszthato 25-tel, mert akkor X — Y = 505 volna, de ez (2) miatt teljesithetetlen.

a) X +Y és X — Y oszthato 5-tel és paros is, ezért
X +Y =10k, X -Y =10l

ahol k és | pozitiv egész, k > [ és (2) szerint [ < 2. Irjuk még k-t [ + m alakban, ekkor X = 5(k +1) = 10l + 5m,
Y =5(k —1) = 5m, X? = 1001(l +m) + 25m?, Y2 = 25m?. Igy m = 2 (mert Y kétjegyt), tovabba (I 4+ m) < 10, s6t
1001(14+m) és 25m? szazasai egyiitt sem érhetik el az 1000-et. Eszerint m = 5, 6, 7, 8-ra (I +m)-nek rendre kisebbnek
kellene lennie, mint 4, 1, —2, —6, ez azonban nem lehetséges, igy m < 4.

A fennmaradt m-értékek mellett lehetséges [-értékekkel a kovetkezé megoldéasok adodnak:

m 1 2 3 4

l 1 2 1 1
X 20 30 25 30
Y 10 10 15 20
X2 400 900 625 900
Y? 100 100 225 400

B) X +Y oszthaté 25-tel, X + Y =50k, X — Y = 2[, ahol X +Y < 99 + 98 < 200 folytan k lehetséges értékei 1,
2, 3. Ekkor
X =25k 41, Y =25k—1,

kl =t <9, vagyis X és Y a szamegyenesen a 25, 50, 75 szamokra szimmetrikus helyzeti szamok, elegendd az [ eltérést
meghataroznunk.

k = 1 esetén [ legfeljebb 9 lehet, az ezres jegyek egyezésének kovetelménye folytan azonban csak az | < 6 szamok
adnak megoldast:

X2 =676, 729, 784, 841, 900, 961,
Y2 =576, 529, 484, 441, 400, 361.

(A tablazat utols6 megoldasat tjra megkaptuk, mert abban ¢ = 5 folytan X2 —Y? az 53-nek is t6bbszorose. )
k = 2-vel | legfeljebb 4 lehet, mind a négy szampéar megfelel, k = 3-mal pedig | < 3, de I = 3 mar nem megfelels:

X2 =2601, 2704, 2809, 2916, 5776, 5929,
Y2 =2401, 2304, 2209, 2116, 5476, 5329.

Mindezek szerint 15 megfelels négyzetszam-par van, a 100, 400 és 900 négyzetszamok mindegyike két parban szerepel.
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IBzzel X2 és Y? jegyei koziil csak a tizesek és 1-esek megegyezését hasznaltuk ki, ugyanis (1) csak sziikséges, de nem elegendé feltétele
kovetelményiink teljesiilésének. Az ezresek egyezésének kdvetelményét késGbb is csak az (1)-et kielégits, de a feladatnak nem megfelels
esetek kikiiszobolésére fogjuk felhasznalni.



