Megoldas: Legyen ABC' egy az el6irdsoknak megfelel§ haromszog; az adott talppontok legyenek az a = BC
és b = C'A-ra mersleges magassagok Aq, ill. By talppontjai, tovabba legyen adott az AA; magassag és a C' A oldal
kozti C AA; szog, jeloljiik ezt d-val. Feltehetjiik, hogy A; és B kiilonbozsk, § egy 0°-t61 kiilonb6z6 hegyes szog, és
ABC< # 90°; egyrészt ugyanis a harom kizart feltétel barmelyikébdl kovetkezik, hogy a méasik ketts is teljesiil, és akkor
minden olyan derékszogl haromszog megfelel a kovetelményeknek, melynek derékszogd cstcsa az adott A1 = By = C
pont, masrészt egy haremszogben egy magassig az ezzel kozos csicsbol induld oldalakkal hegyesszoget zar be, tehat
d < 90° kell hogy legyen.

Az Ay, B talppontok az AB oldal {6lé irt Thales-koron vannak, mégpedig az AB egyenes egy oldalan vagy ellenkezd
oldalan, aszerint, amint az ABC' haromszogben sem A-nal, sem B-nél nincs tompaszog, vagy az egyik szdg tompa.
Az els6 esetben az Ay B szakasz A-bol is, B-bdl is § szog alatt latszik, a masodik esetben a két csics egyikébdl 4§, a
mésikébol 180° — § szog alatt. (Ha pl. A egybeesik Bj-gyel, akkor az egyik 1atosz6g nem létezik.) Mivel A; By és §
adott, ezek meghatérozzak a kor sugarit. A és B szamara két ilyen ki és ko kor felel meg, amelyek egymaés tiikorképei
az A1 B; egyenesre; a rajzokon csak az egyiket tiintettiik fel. Nem kapunk azonban valédi haromszoget, ha A egybeesik
A;-gyel, és igy B az ezzel atellenes A} pontba keriil, vagy ha B esik Bi-be, tehat ha A az ezzel atellenes Bi-gal esik
egybe.

Ha most mar felvessziik A-t tetszés szerint, csak A;- t6l és By-t6l kiilonbozének kq-en, ez egyértelmtien meghata-
rozza a haromszoget: B a k1 kor A-val atellenes pontja, C pedig az AB; és BA; egyenesek metszéspontja, ha A £ A7.
Ha A = A7, tehat B = A;, akkor a BC oldalegyenest mint az AA; = AB magassagra az Ay = B pontban merd&leges
egyenest kapjuk meg.

Ha a C metszéspont a ki koron kiviil van, akkor A; a v = ACB szognek CB szarara (a CB szakaszra vagy B-n
tuli meghosszabbitasara) esik, és igy v az AA;C derékszogi haromszog hegyesszoge, amibsl v = 90° — 6. Ha viszont C
a ki korbe esik, akkor A; a CB szar C-n tuli meghosszabbitasara esik. Igy v az AA;C haromszog kiils6 szoge, tehat
v = 90° + 0. Ezek szerint C olyan, Aj-en és Bi-en atmend koron van, amelynek a pontjaibol az A By szakasz 90° — 9,
vagy 90° + ¢ szbgben latszik.

Ilyen kor kettd van, ks és k4, egymasnak tiikdrképei az A; Bi-re. Megmutatjuk, hogy ha A-t a kq-en valasztjuk, akkor
C azon a kz-on van, amelynek Oz koézéppontja A; Bi-nek ellenkezs oldalan van, mint a ky kér O; kozéppontja. — Ha C
a k1 korbe esik, akkor, mint lattuk, v = 90° + ¢, tompa sz6g, igy « és 3 hegyes szogek, A és B az A; B1-nek egy oldalan
vannak, és ugyanezen az oldalon van O; is, mint az AB szakasz felez6pontja. Az ABB; A, konvex négyszog atloinak
metszéspontjaként C' is ugyanezen oldalan van A; By-nek, ennélfogva az A;, By, C-vel meghatarozott k; kornek az
A1 C By szdg szarai kozé es6 ive az ellenkezd oldalon van. Ehhez az ivhez O’ kdzéppontjaban 2(90° + 6) > 180°-0s szdg
tartozik, ezért O’ ugyancsak a C-vel ellentétes oldalon van, igy O', ill. ¥’ valéban azonos Os, ill. k3-mal.

Ha C a ki-en kiviil van, akkor egyszersmind A; B1-nek O;-gyel ellenkez6 oldalan van. Ugyanis ilyenkor v = 90° — 0,
hegyesszog. Ha « és (B is hegyesszogek, akkor A és B ismét O; oldalan vannak, hegyesszogi haromszogben pedig
Ay és Bj elvalasztjak C-t B, ill. A-tol. Ha pedig pl. g tompaszog, akkor B a ki-nek révidebb A; By ivén van, az
A1 By egyenesnek O;-gyel ellenkezd oldalan, mert A; BB1<t = 180° — § > 90°, C pedig az A; B szakasznak B-n tuli
meghosszabbitasén. — Ezek szerint k'-nek az A1C B szog szarai kozé esd, 2(90° — §) < 180°-0s kdzépponti szoghoz
tartozé ive az O; oldalan van, ezért O’ ismét az ellenkezd oldalon van.

C a ks-nak barmely az A; és B;-t6l kiilonb6z6 pontja lehet, ugyanis igy Ay és Bi-gyel egyiitt szintén egyértelmien
meghatarozza a haromszoget: A a CBy = b egyenes és CA; = a-ra az A;-ben mer6leges egyenes metszéspontja, és
hasonléan kaphato B is. Viszont pl. C' = A; feltevése a kizart ACB<t = 90° esetre vezet.

Eredményiink igy is kimondhato6: ha egyenesszakassza elfajult haromszoget nem fogadunk el, akkor A és B egyik
mértani helye a k; kor az A; és By, ill. By és A] pontok kivételével, és C' mértani helye ks az A; és B; pontok
kivételével; k1 és ks helyére ko, k4-et irva megdllapitasunk a mésik mértani hely-part adja, a ,csillagos” pontokat
termeészetesen azokon véve.

Megjegyzések. 1. Akik ismerik a hdromszog Feuerbach-korének alaptulajdonsagait, azok szamara nyilvanvald, hogy
O3 felezi a haromszog C-bél kiindulé magassaganak C és az M magassagpont kozti szakaszat, ennélfogva OsC' az
A-nak barmely helyzetében meréleges AB-re. Ha tehat A (és vele B ) a ki-en egyenletesen forog, akkor ugyanez all
C-re is a ks-on, és mindharom csics egyszerre érkezik a kizart pontokba.



2. A legtobb dolgozat csak azt allapitotta meg, hogy A és B egy olyan koriven vannak, amelynek pontjaibol A; By
latoszoge 0, de nem vették észre, hogy A és B e kornek mindig atellenes pontjai, tovabba, hogy az ABC haromszog
tompaszogd is lehet.



