I. megoldas: Az irasbeli szorzas szokasos eljarasaval (barmelyik tényez6t véve szorzonak) minden részletszorzat
az a 26 jeggyel irt szdm, amelynek elsé jegye 1, utolsé jegye 8, és valamennyi kozbiilsé jegye 9. Ugyanis az 1-es helyi
értéki 3-as jegynek 6 szorosabol, 18-bol minden részletszorzat legalacsonyabb helyi értékd jegyeként 8 adédik, és
lefratlanul ,,marad”, az eggyel magasabb helyi értékd 3-asnak 6-szorosdhoz adandé 1; kovetkezs, utolso elGtti jegyként
1+ 3-6 = 19-b6l mar 9-est irunk, ismét marad 1, és ez még 23-szor ismétlédik, mert a mésodik, és igy valamennyi
maradék ugyanannyi mint az elss; végil az elolallo (jobbrol szamitott 25-ik) 3-as szorzasa utan az 1 maradékot is
leirjuk a részlet-szorzat elsé (jobbrol szamitott 26-ik) jegyének.

A részletszorzatokat a szokott lépcsézéssel egymas ala irva az els6vel 26 jegy-oszlopot kezdiink meg, és a 25 — 1
tovabbi részlettel az oszlopok szama 26 + 24 = 50-re emelkedik. Az els6 25 oszlop mindegyikében egy 1-es jegy all,
ezenfeliil (balrél jobbra haladva) 0, 1, 2, ..., 23, 24 db 9-es, a tovabbiakban, a jobbrol szamitott els§ 25 oszlopban
pedig egy-egy 8-as és 0, 1, 2, ..., 24 db 9-es.

A szokésos Osszeadasban a (jobbrol) elsé oszlop ,0sszege” 8 (s marad 0”), a masodik oszlop ala 0+ (9 + 8) = 17-
b6l 7-et irunk, s marad 17, a harmadik oszlop ala 1 + 9+ (9 + 8) = 27-b6l ismét 7 jon, ,es marad 2”. A kovetkezs
25 — 3 = 22 oszlopban az 0sszeg 1épésrél lépésre 9 + 1 = 10-zel nagyobb, mert eggyel tébb 9-esiink van, és a maradék
1-gyel nagyobb, igy az Gsszeg leirt jegye mindig (a tizes helyi értékd oszloptél szamitva 24 oszlopban) 7. A 24-ik
oszlopbdl atvitt maradék 23, a 25-ikb6l 24. — Eszerint a 26-ik oszlop egyrészt abban tér el a 25-iktol, hogy 1-gyel
tobb maradékot vesz &t, masrészt abban, hogy az egyetlen 8-as helyett 1-es jegyet tartalmaz, mig a 9-esek szaméaban
megegyeznek. Igy a 26-ik oszlop Osszege a 25-ikhez képest 1 — (8 — 1) = —6 egységnyi valtozast mutat, a leirt jegy
7—6 =1, és a maradék véltozatlanul 24. Ezeket tehat 241-bdl irtuk le, ill. vissziik 4t. A 27-ik oszlopban az eggyel
kevesebb 9-es folytan 241 — 9 = 232 az Osszeg, ebbdl 2-t irunk le, és marad 23, vagyis 1-gyel kevesebb az el6z6nél.
Minden tovabbi oszlop az el6z6hoz képest Osszeadanddkban és maradékban 9 + 1 = 10-et veszit, ezért a leirt jegy
mindig 2, és az utolsd, az 50-ik oszlopbdl mar nem visziink &t maradékot. Ezek szerint a keresett /N szorzat, mint a
részlet-szorzatok Osszege, 50 jeggyel irodik: 24 2-es jegy utén egy l-est, majd 24 7-est, végiil egy 8-ast tartalmaz:

24 jegy 24 jegy
——
N =222...21777...78.

Gagyi Pdlffy Andrds (Bp. VIIL., Széchenyi I. g. IL. o. t.)

II. megoldas: Osszuk a mésodik tényez6t és szorozzuk az elsd tényezst 3-mal, igy a kivant szorzatot a 25 — 25 db
9-essel, ill. 2-essel irt szamok szorzataként is megkaphatjuk. Az els6 tényezét 10%° — 1 alakban irva,

25 jegy 25 jegy
—N— 25 " N—
N =222...2-10%° —222...2,

és ebbdl az irasbeli kivonas szokasos eljarasaval a kiilonbség jobbrol szamitott elsé helyére 8-as, a tovabbi 24-re a
maradékatvitel folytan 7-es jegy keriil; a 26-ikra, amelyben mar nincs jegye a kivonandénak, maradék viszont még
van, 1l-es, végiil a tovabbi 24 jegyben a kiilonbség megegyezik a kisebbitendével.

Simai Laszlo (Kistujszallas, Moricz Zs. g. II. o. t.)

Megjegyzések. 1. Kézenfekvs vizsgalni altalaban a k szamu 3-as és a k szamu 6-os jeggyel irt szamok Ny, szorzatat.
Ez a II. megoldasban hasznalt atalakitasok mintajara igy irhatéd
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Sejtésiink, hogy a szorzat 2k jeggyel irodik, els6 k — 1 jegye 2-es, a k-adik jegye 1-es, tovabbi k£ — 1 jegye 7-es és utolso
jegye 8-as, vagyis hogy egyenld a kovetkezs szammal:

1081 —1
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Egyszeri atalakitas mutatja, hogy valoban N; = Nj.
2. Ez a sejtés a teljes indukcié modszerével is igazolhato.

Bollobds Béla (Bp. V. Apéaczai Csere J. gyak. g. IL. o. t.)
3. Tobb dolgozat szinte rabszolgai munkaval a szokasos eljarassal kiszamitotta a szorzatot, nem hasznalta ki a

tényezok jegyeinek megegyezs voltat. A feladattal az volt a célunk, hogy megoldoink gondolkodva és kevesebb munkaval
jussanak célhoz; erre utal a szoveg is: ,dllapitsuk meg a jegyeket”.



