Eldzetes megjegyzés: Az egyenl6ség mindkét oldalat az a,b, M, N és x szdmokbodl a négy alapmivelettel szamit-
juk (racionélis kifejezések). Ezek koziil az osztas az egyetlen olyan, amely koriiltekintést igényel atekintetben, hogy
végrehajthato-e, éspedig hogy nem 0-val kivanunk osztani. Igy egyenlségiinknek akkor és csak akkor van értelme, ha
x—a,x—bés a—begyike sem 0, azaz x # a. x # b és a # b. (Ennek kimondésat a II. osztalyos megoldok elmulasztot-
tak, az elsGsok pedig akkor még nem is tudtak rola.) Egyébként a szokasnak megfelelGen a, b, M, N-et tetszés szerinti
allandoknak, z-et valtozonak tekintjiik.

I. megoldas: Hozzuk k6z0s nevezdre a jobb oldali torteket, rendezziik x szerint a szamlalot és végezziik el benne
a lehetséges kiemeléseket:

Ma+N 1  Mb+N 1 (Ma+N)(@—b)— (Mb+N)(x—a)
a-b x—a a—-b x—-b (a—=b)(zx—a)(xz—0)
(Ma — Mb)z + (—Nb+ Na)  M(a—bla+N@a—b)
(a—b)(x—a)(x—D)  (a—=b)(x—a)(xz—b)
_ (a=0b)(Mxz+ N)

~(a—Db)(z —a)(x—10)

A legutobbi alak (a — b)-vel egyszerisitve éppen a bal oldal, tehat az egyenlség valoban azonossag a benne el6fordulo
betiiknek mindazon értékeire, amelyekre a kifejezések értelmezve vannak.

Gyuris Eva (Gyongyos, Vak Bottyan g. L. o. t.)

II. megoldas: A bizonyitandé azonossig modot ad arra, hogy a bal oldalon allo, masodfokt nevezdji raciondlis
kifejezést (fiiggvényt) két egyszertibb, els6fokt nevezGji raciondlis tort Osszegeként irhassuk. Ennek megfelelGen kér-
désiinket agy is felvethetjiik, mintha csak a bal oldali kifejezést ismerndk, tovabba azt, hogy milyen alaki felbontast
keresiink: mely A és B egyiitthatok mellett lesz az

Mz + N 1 1

1 =A. B-

(L) (x —a)(x —b) x—a+ z—b

egyenlség azonossag (termeészetesen x = a, x = b, valamint a = b kivételével)?
A tortek eltavolitasaval és x szerinti rendezéssel

(2) Mz + N =(A+ B)xz — (bA+ aB).
Ez akkor és csak akkor azonossag, ha z egylitthatoja és az x-mentes tag a két oldalon megegyezik:
A+B=M

és
(3) —(bA+aB) = N.
Ez a kovetelés az A és B ismeretlenekre egyenletrendszert ad, megoldasa:

e Ma—i—N’ B:_Mb—i-N'

a—b a—b

Ezek megegyeznek az adott egyiitthatokkal, tehat az egyenl@ségiink valéban azonossag.
Tomcesdnyi Gyula (Bp. 1., Toldy F. g. IL. o. t.)

Megjegyzések. 1. A és B ugy is meghatarozhatok, hogy két hatarozott x helyre irjuk fel azt a kovetelést, hogy
(2)-nek két oldala egyenls legyen. Célszertiek erre az © = a és © = b helyek, ezekkel ugyanis (2)-nek rendezés elstti

(4) Mz+ N=A(x—b)+ B(x —a)
alakjabol el6re latni, hogy az elébbi egyenletrendszer helyett két egyismeretlenes egyenletet kapunk:
Ma+ N = A(a —1)
és
Mb— N =B(b—a)
és ezekbdl A és B meghatarozésa még egyszertbb.
Térok Laszlo (Ozd, Jozsef A. g. II. o. t.)

2. Vegyiik észre, hogy itt x-nek éppen azt a két helyet valasztottuk, amelyre (1) nincs értelmezve, amelyet el6re
kizartunk. Meg kell ezért gondolnunk, hogy helyes volt-e eljarasunk. Helyes volt, mert (1)-gyel egyiitt (4)-re is all
kovetelésiink, hogy ti. © = a és © = b kivételével minden helyen alljon. Ez végtelen sok helyet jelent, ami t&bb, mint
ketts. Ha pedig a (4)-nek két oldalan &allo elséfoku polinomok legalabb két helyen egyenls értéket vesznek fel, akkor
azonosak, mindenhol egyenl6k, igy az el6bb kizart a és b helyeken is, értelmezési tartomanyukba ugyanis kivétel nélkil
minden szadm beletartozik.

3. A és B-re felirt egyenletrendszeriink (3) egyenlete is tekinthetd az 1. megjegyzésbeli meggondolas példajanak,
ez az © = 0 helyre koveteli (2), ill. (4) két oldaldnak egyenlGségét.



