I. megoldas: Legyen az adott egyenes e, a rajta levé pont P, az adott kor, a kdzéppontja, a sugara és az e-n levg
érintési pontja k, O, r, T. Elég avval az esettel foglalkoznunk, ha P nem esik T-be, kiilonben — k-tél fliggetleniil —
minden olyan kor megoldéasa volna a feladatnak, amely e-t T-ben érinti, és mas megoldas nem is lenne. Igy P a k-ra
nézve kiils6 pont, ezért a keresett k' kor a k-t csak kiviilrél érintheti, masrészt e-t csak arrol a partjarol, amelyen k
van.

Képzeljiik a feladatot megoldottnak, és legyen k'-nek kozepe és sugara O', ' (az dbrdkat magatok készitsétek el!).

Ekkor OO’ = 1’ + r, ennélfogva, ha k’-t az r-rel nagyobb sugara ki korré fajjuk fel, ekdzben a kozéppontokat
rogzitetteknek tekintjiik, és k és k' érintkezését allanddan fenntartjuk, evvel k-t az O kdzéppontra zsugoritjuk dssze,
és e-t a vele parhuzamos, t6le a k-val ellentétes oldalon r tavolsagban levs e;-be toljuk el. ki és e;-nek P, érintkezési
pontjat P-nek e-n levé vetiilete adja meg.

Ezek szerint ey, Py, O, végiil ¥’ egymasutan megszerkeszthetdk, ugyanis O’ szdméara egy mértani hely az e-re
P-ben felallitott m merdéleges félegyenes, és egy masik az OP;-nek f felez6 merélegese. Mindig egy megoldas van, mert
P és T kiilonbozbsége folytan f biztosan metszi m-et.

Bicsy Zsolt (Bp. V., Eotvos J. g. L. o. t.)

Megjeqyzés. f felhasznalasa az alabbiakkal is indokolhaté. k' a P-ben érint minden olyan kort, amely e-t P-ben
érinti, koztiik azt a k*-ot is, amelynek sugara r* = r, és amely e-nek a k-val ellentétes partjan van. Igy k' és k*
egymast ugyancsak kiviilrdl érintik, tehat az érintkezések és a sugarak egyenlGsége folytan a k, k* és k’-b6l allo alakzat
tengelyszimmetrikus az OO* = OP; szakasz felez6 merdlegesére.

Nagy Mdrton (Szombathely, Nagy Lajos g. IL o. t.)

II. megoldas: Képzeljiik a feladatot megoldottnak és legyen a fenti jeloléseken tal k és k' érintkezési pontja S.
Eszerint k-nak S-beli ¢ érintGje k-t is érinti. Legyen ¢ és e metszéspontja R (ez biztosan létezik, lehetetlen ugyanis,
hogy t parhuzamos legyen e-vel, mert kiildnben S a k kér TU atmérdjének U végpontjaba esnék, és O’ az e-re T-ben
és P-ben allitott merdlegesek mindegyikén rajta lenne). Ekkor RT = RS = RP, mert az R-b6l k és k’-hoz huzott
érintGszakaszok, tehat R felezGpontja T P-nek.

Most mar a szerkesztés lépései: R, t, S, majd OS és m félegyenesek metszéseként O kittizése, végiil O’ koriil O’ P
sugérral k' eléallitasa.

A TU egyenes k-t két félkorivre és a sikot két félsikra vagja szét. S azon a félkoriven és félsikon van, mint R —
ugyanis a TOSR négyszoghsl TOS< = 180° — TRS< < 180° —, R viszont ugyanazon a félsikon van, mint P, ezért
az OS félegyenes biztosan metszi m-et. ¢ megrajzolasa mell6zhets is, S-et k-bol az R kozepti RP sugaru korrel is
kimetszhetjiik.

Bleyer Andrds (Bp. V., Eotvos J. g. IL o. t.)
Megjegyzés. Hogy S-et a TP atmérdji kor metszi ki k-bol, azt igy is belathatjuk: legyen a TOO'P trapézban

TOO' <« = 2a, ekkor OO’ P<t = 180° —2a, méasrészt az OST és O'SP haromszdgekbsl OST< = 90° —a és O'SP< = q,
ennélfogva T'SP< = 180° — (OST< + O'SP<) = 90°, azaz TP 1atoszoge S-ben 90°.

Timdr Peregrin (Bp. V., E6tvos J. g. I o. t.)
II1. megoldas: A fenti jeldlésekkel S a k és k' kordk belss hasonlésagi pontja, eszerint rajta van k-n, tovabbéa rajta

van a korok egy—egy, ellentett irdnyt sugardnak végpontjait 6sszekots egyenesen. Ilyen sugarak O'P és OU, ennélfogva
S-et megadja PU és k metszése.

Komldssy Gyorgy (Szoluok, Verseghy F. g. IL. o. t.)



