I. megoldas: Irjuk az adott A kifejezést n kiilonbség Gsszege helyett egyetlen kiilonbségként:
A=n-10" — (10" 1 +10"2 4+ ... +10% 4 10" + 10°).

A kivonandé az az n-jegyd szam, amelynek minden jegye 1. Ez kisebb, mint 10", tehét ha levonjuk 10"-bdl, az ad6do
kiillonbséget hozza kell adni a kisebbitend6bsl még megmaradé (n — 1)10"-hez, gy kaphatjuk meg A-t. Le kell tehat
vonnunk 10™-bdl, vagyis az egy 1-esbdl és utana n darab 0-bol 4ll6 szdmbol az n darab 1-esbdl all6 szamot:

n+1 n n—1 n—2 3 2 1
N— ~— ~— N— .

o™ 107t 102 103 ... 10® 10" 10°
1 0 0 0 .. 0 0 0
1 1 1 o1 1 1

(A szaggatott vonal folott az oszlopok jobbrol szamitott sorszamat és a helyi értéket irtuk ki.)

Marmost — a kivonast a szokott modon végezve — a 10° = 1 helyi értéki oszlopban 9 kell a kivonandé 1-nek a
legkozelebbi nagyobb, 0-ra végz6ds szamig, a 10-ig valo kipotlasahoz, vagyis kiilonbségiinkben és A-ban is az egyesek
helyén valoban 9 all; a 101, 102, ..., 10" ! helyi értéki oszlopok mindegyikébe a kozvetlen utana &llé oszlopbol 1-1
y,maradékot” visziink at, igy mindezekben 1+1 = 2-t kell 10-re kiegésziteniink, ehhez pedig valoban 8 egység sziikséges,
ilyen oszlop mind kiilénbségiinkben, mind A-ban n — 1 szamu van; végiil kivonasunk 10™ helyi értéki oszlopa iires
marad, mert az athozott 1 maradéknak a kisebbitendébeli 1-re valo kipotlasahoz 0 egység kell, erre a helyre 1ép A-ban
a kivonand6bol megmaradt n — 1 szama 10™ helyi értékd egység. Ezzel bizonyitasunkat befejeztiik.

Hagna Janos (Pécs, Széchenyi 1. g. IL. o. t.)

II. megoldas: Az adott n tagi G6sszeg minden tagja pontosan n-jegyt, mert kisebb 10™-nél, a legkisebb n + 1

jegyi szamnal, és nagyobb 10" 1-nél, a legkisebb n-jegytinél. Minthogy k =0, 1, 2, ..., n — 1 esetén
iz omckiz k
10" —10F = (10" % = 1)10* =99 ... 9 00...0,
szoban: az egymés utani tagok 1, 2, ..., n — 1, n szdmu 9-es jeggyel kezd&dnek és ezek utdn n — 1, n — 2, ..., 1,
0 szamu 0 jegy all. Eszerint az 6sszeadandokat a szokott moédon egymés ala frva a 10771, 10772, ..., 10, 10° helyi
értékd oszlopban alulrol folfelé n, n — 1, ..., 2, 1 szdma 9-es all, a t&bbi helyeken a 0 jegy. Ezen oszlopok jegyeinek

Osszege rendre
9n, 9(n—1), ..., 36, 27, 18, 9,

eszerint az Osszeadast a szokott modon végezve A-nak 10° és 10! helyi értéki jegye valoban 9, ill. 8, a 10! helyi értékii
oszlop 1-es maradékaval a 10 jegy 1 + 27 = 28-bol ugyancsak 8, az innen adodo 2 maradékkal a 102 jegy 2 + 36 = 38-
bol ismét 8 és a maradék 3. Eddig minden oszlop dtviend§ maradéka ugyanannyi, mint a helyi értékben a 10-es alap
kitev6je. Altalaban is, feltéve, hogy a 10¥~! helyi értéki oszlop maradéka k — 1, evvel egyiitt a 10* oszlop Gsszege

9(k+1)+k—1=10k+8,

és ebb6l 8 az A-nak 10 értekd jegye és a 10¥+! helyi értékd oszlopba maradékként k szamu 10-est visziink at. Ha
végiil a k + 1-edik oszlop az els6 olyan, amelyben méar nincsenek 9-esek, akkor £+ 1 = n, igy a kK = n — 1-es maradékot
A-nak a 10" oszlopbeli 8-as jegye elé irjuk. Evvel bebizonyitottuk a feladat allitasat.



