I. megoldas: Az egyenlet gyokei az ismert oldoképlet alkalmazaséaval:
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Hogy a diszkriminans teljes négyzet, ezt méas széval igy mondhatjuk, hogy négyzetgydke és vele a gyokok szamlaloja
egész; azt kell csak megmutatnunk tehat, hogy a szamlalok paros szamok. Amde a diszkriminans és vele a négyzetgytke
is aszerint paros, ill. paratlan, hogy b paros, ill. paratlan, azaz mindkét szamlaloban a két-két tag egyenls parossagu.
Ekkor pedig 0sszegiik is, kiilonbségiik is paros, amit bizonyitani akartunk.

Fekete Jend (Mosonmagyarévar, Kossuth L. g. I. o. t.)

II. megoldas: Az 1. megoldasban elérebocséatottak szerint mindkét gyok racionalis. Legyen tovabb nem egyszert-
sithet6 alakban egyikiik, pl. 1 = B, ahol p és q relativ prim egészek. Ez kielégiti az egyenletet, azaz
q

2
(B) +lvce=o.
q q

Innen szorzéassal és rendezéssel az egész szamok kozott fennélld

p* = —bpq — cq® = —q(bp + cq)
egyenlGségre jutunk, amely szerint p? oszthaté g-val. Amde p és g-val egyiitt p? és ¢ is relativ primek, ennélfogva az
oszthatosag csak g = 1-gyel (vagy ¢ = —1-gyel) teljesiilhet, akkor pedig z1 = p (ill. —p), vagyis egész. Evvel — minthogy
x1 a két gyok barmelyikét jelolte —, az allitast bebizonyitottuk.
Szatmdri Attila (Bp. V., Eotvos J. g. IL. o. t.)

Megjegyzés: A feladat allitdsa specialis esete a kovetkezd altalanos tételnek ha egy csupa egész egyiitthatokat
tartalmazo algebrai egyenletben a legmagasabb foku tag egyiitthatéja 1, és az egyenletnek van racionéalis gyoke, akkor
ez a gyok egész.

Bérzsony Ldszlo (Bp. V., Eotvos J. g. IL o. t.)



