I. megoldas: Ha az n db egyenes mindegyike dtmegy egy ponton, akkor nincs mit bizonyitanunk. Feltehetjiik
tehat, hogy nem mindegyik egyenes halad at egy ponton. — Tekintsiink az egyenesek koziil két tetszésszerintit: a-t és
b-t. Mivel az egyenesek nem mind mennek at a és b-nek P metszéspontjan, azért van legaldbb egy olyan c egyenes,
amely nem halad &t P-n. Ennek az a-val és b-vel val6 koz6s pontjai P-t6l kiilonboz6k, ez pedig azt jelenti, hogy c-nek
két pontja van a és b sikjaban, és igy abban benne fekszik.

Barmelyik tovabbi d egyenes metszi a, b és ¢ mindegyikét. Minthogy azonban e hdromnak nincs k6z0s pontja, azért
d-vel alkotott metszéspontjaik koziil legalabb kettd kiilonbozs, igy c-re vonatkozo fenti kovetkeztetésiink d-re is all.
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II. megoldas: Ha az n db egyenes mindegyike egy sikban van, akkor nincs mit bizonyitanunk. Feltehetjiik tehat,
hogy nem mindegyik egyenes van benne egy sikban. Tekintsiink az egyenesek koziil két tetszésszerintit: a-t és b-t.
Mivel az egyenesek nem mind vannak benne a és b-nek S sikjaban, azért van legalabb egy olyan ¢ egyenes, amely nincs
benne S-ben, igy nincs S-sel egynél t6bb k6z6s pontja. a-nak és b-nek viszont nincs S-en kiviili pontja, igy ¢ csak agy
metszheti a és b mindegyikét, ha dthalad kdzos pontjukon P-n. Barmelyik tovabbi d egyenes vagy S-ben van, és ekkor
c-t csak P-ben metszheti, vagy nincs benne S-ben, ekkor ugyanaz all ra, mint c-re.

Megjegyzések. c létezését kihasznalva tulajdonképpen feltettiik, hogy n > 2; emiatt az n = 2 esetrdl kiilon kell
szolnunk. Ekkor azonban a bizonyitandé allitas csupan mas kifejezésekkel vald megismétléseit jelenti a feltevésnek,
tehat igaz. Az pedig, hogy d-rél is beszéltiink, az n > 3 feltevést jelenti. Ha n = 3, akkor a bizonyitéas a c-re vonatkozo
megéallapitassal be van fejezve.

Természetesen az is lehetséges, hogy az egyenesek egy sikban is vannak és egyszersmind egy ponton mennek &t.
Eszerint a ,vagy..., vagy...”-nak itt nem az a jelentése, mint a kozbeszédben rendszerint: két, esetleg tobb lehet&ség
koziil pontosan az egyik teljesiil, a tobbi nem (an. ,kizaro-vagy”). Itt a ,vagy-vagy” azt jelenti, hogy a két lehetGség
koziil legalabb az egyik teljesiil.

Figyeljiik meg a bizonyitasokban, hogy a ,mindegyik” fogalomnak a tagadasa nem ez: ,egy sem” (ahogyan sokan
feliiletesen gondolnék), hanem ez: ,,nemn mindegyik”. Az utobbi tagado alakot igy forditottuk at allitassé: ,yvan legalabb
egy olyan, amely nem ...”



