I. megoldas: Legyen a két kiilonb6z6 paratlan szam a és (a+x), ahol a paratlan, x pedig, paros. Kobeik kiilonbsége:

3 3

(a+z)° —a® = d® + 3d®z + 3az® + 2° —d® =

=3az(a + ) + 2 = z[3a(a + z) + 27].

Ez csak akkor oszthato a két szam kiilonbségének kétszeresével, 2x-szel, ha a szogletes zardjelen beliili rész oszthato
2-vel. De 3a és (a + x) paratlanok, a szorzatuk is az, 2° paros. 3a(a + =) + 2* tehat paratlan.
A két szam kobének kiilonbsége valoban nem oszthato a két szam kiilonbségével.

Fejes Ldszlo (Mako, Jozsef A. g. II. o. t.)

II. megoldas: Elegendd azt igazolnunk, hogy két paratlan szam kobének kiilonbségét a két szam kiilonbségével
osztva paratlan szamot kapunk. Legyen a két paratlan szam a és b, akkor ismert oszthatosagi tétel alapjan

a®—b®  (a—b)(a®+ ab+b?)

_ 2 2
T p— =a“ +ab+b°.

Mivel a és b paratlan, a?, ab és b? is az, a harom paratlan szam Osszege szintén paratlan.
Ezzel allitasunkat igazoltuk.

Marton Katalin (Bp., VL., Varga Katalin 1g. II. o. t.)

Megjegyzések: 1. A feladat ugyanezzel a gondolatmenettel altalanosithat6. Ha a, b és k paratlan, akkor a® — b nem

oszthatod 2(a — b)-vel, mert
a" — o k—1
a—b “

paratlan szamu (k darab) paratlan szam Osszege, s igy paratlan. — Ha a és b koziil az egyik paratlan, a méasik paros,
akkor ugyanez fennall, hiszen a vizsgalt hanyadosban akkor paros szdmu (k — 1 darab) péaros és egy paratlan szam
Osszege all.

Ha a is, b is paros, akkor a” — b" oszthaté 2"~ (a — b)-vel, mert az a” ' +a" " 2b4 ...+ ab" 2 +b" ! minden tagja
oszthato 2" -nel.

2. Paros n-re nem igaz a tétel, hiszen a vizsgalt Gsszeg ekkor paros szamu paratlan tagbol all, vagyis 2-vel oszthatd
lesz.

3. A bizonyitott allitast is megfogalmazhatjuk: ha két egész szam koziil legalabb az egyik paratlan, akkor paratlan
kitev6ji hatvanyaik kiilonbsége 2-nek legfeljebb annyiadik hatvanyaval oszthaté, ahanyadikkal az alapok kiilénbsége.
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