I. megoldas: Ha n péros, akkor A igy irhato:
A=12n>+8n+[9+7] 2.

n paros volta miatt n? 4-gyel is oszthato. Igy 12 n? oszthato 16-tal. Mivel 8n is, az utolsé tag is oszthato 16-tal, ezért

maga A is oszthato.
Legyen n péaratlan, akkor

A=12n"+8n—4=43n*> +2n—1) =4(3n - 1)(n + 1).
Pératlan n esetén (n + 1) és (3n — 1) parosak, tehat A oszthato 4 -2 -2 = 16-tal.

Ezzel allitasunkat igazoltuk. Mivel a bizonyitasban sehol nem hasznaltuk ki, hogy n pozitiv paros vagy paratlan
szam, A 16-tal valé oszthatosidgat negativ egész n-ekre és O-ra is bizonyitottuk. A tétel tehat minden egész szamra

érvényes.
Kovdcs Margit (Szombathely, Savaria g. II. o. t.)

II. megoldas: Teljes indukcioval igazoljuk a 16-tal valé oszthatosagot n-nek nem-negativ értékeire.
n = 0 esetén a vizsgalt kifejezés értéke 32, n = 1 esetén pedig 16. Mindkét esetben 16-tal oszthat6 szamot kaptunk.

Tegyiik fel, hogy n = k-ra érvényes az allitasunk. Bizonyitjuk, hogy ebbdl n = k+2-re is kovetkezik az érvényessége.
A kifejezés értéke n = k + 2 esetén igy alakithato:
A=12(k +2)> +8(k +2) + (—1)**? {9 +(=1)F*2, 7} 9=

= 12(k? + 4k + 4) + 8k + 16 + (—1)* [9+ (—1)’“.7} 2

(mivel k és (k + 2) egyenls parossagiak, (—1)"2 = (=1)".
Tovabb alakitva:
A= {1%2 + 8k + (—1)F [9 +(-1)F- 7] : 2} + (48K + 64).

A kapcsos zardjelben levs részrdl feltettiik, hogy oszthatoé 16-tal, a masodik rész szintén oszthaté, hisz mindkét

tagban maradék nélkiil megvan a 16.
Ezzel igazoltuk, hogy ha egy szadmra igaz az allitdsunk, akkor az ennél 2-vel nagyobb szamra is igaznak kell lennie.

Mivel n = O-ra, és n = 1-re igaz, ezzel minden paros és paratlan pozitiv szamra bizonyitottuk.
Komlos Janos (Bp. II., Rakoczi g. II. o. t.)



