I. megoldas: Képzeljiik megoldottnak a feladatot (lasd az 1. abrét).

1. dbra

A péarhuzamos szelSk altal létesitett két haromszog: OACA és OBD A hasonloak, és igy a megfelels oldalak aranya
egyenls:
AC : BD =0A: 0B,

vagyis az AC' + BD = d szakaszt OA : OB ismert ardanyban kell felosztanunk.

A szerkesztés menete tehat: elGszor a d szakaszt felosztjuk a fenti aranyban (ez torténhet pl. hasonlosag segitségével).
Utana az O A-nak megfelel résszel A-bol, O B-nek megfelels résszel B-bol rajzolt korivek metszik ki a mésik szogszarbol
a C, ill. D pontot.

Ha az A-bol huzott koriv érinti a szog maéasik szarat (s akkor a B-bdl huzott is érinti), a feladatnak csak egy
megoldasa van. Ez akkor kovetkezik be, ha (a-val jelolve az adott szoget)

d=AC + BD = (OA+ OB)sina.

Ha d < (OA + OB)sina, a feladatnak nincs megoldésa.

Ha viszont d > (OA + OB) sin «, akkor lehetséges az, hogy a kor egy masodik metszéspontban is metszi a méasik
sz0g szarat, de lehet, hogy csak a cstcson til a meghosszabbitast metszi. Ha a szogszar meghosszabbitasan levs
metszéspontokat is elfogadjuk megoldasnak, akkor a feladatnak ez esetben mindig két megoldasa van.

A szerkesztés és a megoldhatosag elemzése ugyanigy érvényben marad, ha az « sz6g tompaszog. (A koriv érintésének
esetében a kor csak a tompaszog szaranak meghosszabbitasat érinti, a tompaszoget a-val jelolve ez akkor kdvetkezik
be, midén d = (OA+ OB)sin(180° —a) = (OA+ OB) sin a. S6t akkor is helyes, ha az A és B pont az egyik szgszaron
és meghosszabbitasan ugy helyezkednek el, hogy az O pont elvalasztja Gket.

A feladatot tovabb altalanosithatjuk még ugy is, hogy nem két, hanem n pontot adunk meg a szdgszaron: Ay, As,
..., An. Ekkor a d szakaszt az OA; : OAy : ... : OA, ardnyban n részre kell felosztani s a megfelel szakaszokkal
metszeni a masik szogszarat.
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I1. megoldas: Ujabb szerkesztési eljarast adunk arra az esetre, ha az A és B pontokat az O nem valasztja el.
Képzeljik megoldottnak a feladatot (2. abra).

2. abra

d
Az ABCD négyszog trapéz, kozépvonala a két parhuzamos oldal 6sszegének a fele, vagyis 5 hosszusagu.



d
Ennek alapjan a szerkesztés: az AB szakasz F' felez6pontjabol — sugarral rajzolt kor metszi a mésik szogszarat, az

F pontot ezzel 6sszekotve a trapéz kozépvonalat kaptuk meg. A kozépvonallal A-bol és B-bdl huzott parhuzamosok
lesznek a keresett egyenesek.
A megoldasok szamanak elemzése ugyanigy torténhet, mint az I. megoldasban.
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