I. megoldas: Az 1. 4bran megrajzoltuk a megszerkesztettnek képzelt ABC héromszoget s a koré irhato kort.

Huzzuk meg A-bol a kor méasik AB hosszasagu hurjat, AD-t is. Egyenls ivekhez egyenls keriileti szogek tartoznak,
tehat az ABD szog is v, igy a DBC< = 8 —y(= ).

Ebbdl leolvashaté a szerkesztés menete. A koriilirt kor sugarabol és az adott K A; szakaszbol megszerkesztjiik a
K A1 B derékszogi haromszoget, a koriilirt kor és a BA; meghosszabbitasanak a korrel valo metszéspontjaként a C
pontot. A koéron a D pontot megszerkeszthetjiik, ha B mellé felmérjiik §-t. Végiil a BD iv megfelezésével megkapjuk
a megszerkesztends haromszog harmadik cstcsat is.

Az igy kapott haromszog valoban megoldasa a feladatnak, hiszen koriilirt kore és a kor kézéppontjanak tavolsiga
az a oldal felezGpontjatol a feladatban megadott nagysaguak. A keriileti szogek tétele s a BD koriv megfelezése
kovetkeztében ABD< a haromszog v szogével egyenls, tehat a haromszog 3 és v szogének kiilonbsége szintén az adott
nagysagu 9.

A feladat megoldhatosagahoz sziikséges az, hogy 1) KAy < r, 2) a megadott 8 — v = J szdg nem lehet nagyobb,
mint a BC oldalnak a B-ben hazott korérintével alkotott nagyobbik szdge: a1, hiszen ellenkezd esetben a § szog szara
nem metszi a kort.

Vizsgaljuk meg a lehetséges megoldasok szamat. Ha a korérints és a BC oldal egyméssal bezart kisebbik szogét
as-vel jelolve as = §, akkor megoldasunkban a -t csak egyiranyban mérhetjiik fel, a BD ivhez tartozo két felezGpont
koziil egyik a C ponttal dsszeesik, tehat egy megoldas van, és a keresett haromszog derékszogi.

Ha a2 < § < aq, akkor a d-t szintén csak egyirdnyban mérhetjiik fel. A BD harhoz tartoz6 két iv megfelezésével
két pontot kaphatunk, A-t és A’-t. (Az as = 0 eset Osszehasonlitasaval lathato, hogy a § szog nagyobbodéasaval most
a D és A kozelebb keriilt B-hez, tehat A és A’ a BC szakasz egyik oldalan helyezkednek el). Mivel 8 —~v = § > 0,
azért B’-t a haromszog nagyobbik szdgének, C’-t a haromszog kisebbik szdgének csicsahoz kell frnunk. — A KA
meghosszabbitasara tiikros helyzetii két haromsz6ghoz jutunk, ha az a oldal masik végpontjara mérjiik fel 6-t, de az
igy kapott haromszdgek az eddigiekkel egybevagoak. Feladatunknak ezesetben tehat két megoldasa van.

Ha 0 < as < a1, akkor a BC szakasz mindkét oldalara felmérhetjiik a B csticsbol a § szoget (2. dbra), és igy
kapunk egy—egy D; és Dy pontot.

Véve a C-t nem tartalmazé BD; és BDs ivek A és A5 felez6 pontjait, tovabba azok A; és Ay atellenes pontjait,
négy haromszoget kapunk, azonban azok paronként egybevagok. Mivel ugyanis

BA, =A;D,, D,C=CDy, DA, =A3B,



1gy egyet egyet véve a harom korivbél, ezek egyiitt félkort adnak. Félkort ad azonban szerkesztés szerint az A3Ds 5Da,

DQC és CA’ osszege is, igy C A}, = BAj és hasonloan C A} = BAj. Igy A} és A, tovabba A} és A egymas tiikorképei
BC felez6merdlegesére, amint alhtottuk

Megjegyzés: A korérints és az a oldal as sz0ge nem mas, mint a megszerkesztett ABC haromszog A-nal levs szoge,
hiszen egyenl§ iveken nyugvo keriileti szogek egyenl&ek.

Kovdcs Margit (Szombathely, Savaria g. I. o. t.)

II. megoldas: A haromszog konnyen szerkesztheté BC' oldala mint hir meghatarozza a keresett haromszog har-

madik csticsanal levs szogét. Legyen o a BC hiirhoz tartozd hegyesszog, akkor vagy 8+~ = 180° — «, vagy B+ = a.
Folhasznélva azt, hogy 5 — v = ¢ adott nagysagu, a két egyenletbdl pl. a v kiszamithato. Els6 esetben

_180°—a—9
/7 - 2 )
méasodik esetben:
_a—9§
/7 - 2 )
~v-t tehat meg tudjuk szerkeszteni, s abbdl a haromszoget is.
a—9 180° —a -4
Lathato, hogy altalaban két megoldast kapunk. Van megoldasa a feladatnak, ha > 0 vagy — > 0,

azaz 0 < a, ill. § < 180° — a.
Ez az I. megoldas végén tett megjegyzésiink alapjan egyezik az ott kapott megoldhatdsagi feltétellel.

Goldperger Istvin (Balassagyarmat, Balassa g. II. o. t.)

II1. megoldas: Képzeljiik megszerkesztettnek az ABC haromszoget. Ha a BC oldal felezmerslegesére tiikrozziik
haromszogiinket (3. abra), az igy létrejov6 ABA* < = 3 — -y nagysagu lesz.

3. dbra

Ez viszont, mint keriileti sz0g, akkora, mint az azonos iven nyugvo kozépponti szog fele, tehat AK E'< szintén az
adott § — v = d nagysagu.

A szerkesztés ennélfogva ugy torténik, hogy a BC oldal és a koriilirt kor megszerkesztése utan K-nél a BC oldal
felez6merdlegesére felmérjitk §-t, s a szog szara kimetszi a korbél a haromszog harmadik csticsat.

Lathato, hogy §-t altaldban négyféleképp mérhetjiik fel, de csak két lényegében kiilonb6z6 megoldés van. Az okos-
kodés visszafelé ismétlésével konnyen bizonyithato, hogy a kapott két haromszog valoban megfelel a kovetelményeknek.

A diszkusszi6 ugyanugy végezhets, mint az I. megoldasban

Bartha Ldszlo (Balassagyarmat, Balassa g. IL. o. t.)



