A legegyszeriibb olyan egyenlet, amelynek gydke v2 + /3
z—(V2+V3) =0,

de ennek egyiitthatéi természetesen nem mind egész szamok.
Vigyiik az altalanos tagot a jobb oldalra, és emeljiik mindkét oldalt négyzetre:

2? =2+2V6+3=5+2V6.
Az egyiitthatok még mindig nem megfelelSk, de
2?2 —5=2V6
alakba irva, és mindkét oldalt négyzetre emelve
zt — 1022 +25 = 24,
vagyis
(1) et 1022 +1=0

egyenletben az egyiitthatok egész szamok, és x = v/2 4+ /3 kielégiti az egyenletiinket.
Megmutatjuk, hogy negyedfokunal alacsonyabb foki egyenlet nem tehet eleget feltételeinknek.
Elssfoku egyenlet nem johet szamitdsba, mert egész egyiitthatos elséfoki egyenlet gyoke mindig racionalis.

ar? +bx+c=0

masodfoku egyenlet esetén behelyettesitéskor V6 csak az z2-ben szerepel, és mivel a # 0, azért nem létezhetik olyan
maésodfoki egyenlet, melynek V2+V3 gyoOke volna.
A harmadfoki egyenlet altalanos alakja

ax® +bx? + cx +d = 0.

Mivel 22 = (\/5 + \/§)3 = 224 6V3+9vV2+3v3 = 11V2 4 9v/3, azért V6 ismét csak a masodfoka taghan szerepel,
tehét sziikségképpen b = 0. De akkor

11V2a + 9v3a + vV2c + V3c + d =
=V2(1la+¢)+V39a+c)+d=0,

ami csak ugy éllhat fenn, ha a =c=d = 0.
Tehat az (1) alatti negyedfoka egyenlet a legalacsonyabb fokud, amely feltételeinknek eleget tesz.
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