I. megoldas: Egyenl6tlenségiink bizonyitasara felhasznaljuk két szam szamtani és mértani kozepe kozotti Ossze-
fliggést:

;v—2|—y > J/xy.

Jelen feladatban tehéat

b b
a; > v/ab, ;sz/%, C;"zm,

ahol egyenlGség csak akkor lehet, ha a = b = c.
Innen (mivel a feltétel szerint mindhérom egyenlStlenség mindkét oldala pozitiv)

a+b)(b+c)c+a)>8Vab-be-ca=8Va?2b2c? = Sabc.
(a+b)(b+c)(c+a)

Dér Aladdr (Szombathely, Nagy Lajos g. II. o. t.)

IL. megoldas: A bal oldalt polinommé alakitva

(1) a’b + ab® + a*c + ac® + b*c + bc? > 6abe.

Osszuk mindkét oldalt a pozitiv abe-vel, és rendezziik at a tagokat.

a ¢ b ¢ a b
(—+—)+ -+ ]+ (- +=) =6
c a c b b a
Ismeretes, hogy barmely valds szamhoz hozzdadva a reciprok értékét, a nyert 6sszeg nagyobb vagy egyenld, mint 2:
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Yy €T

Ezt egyenlGtlenségiinkre alkalmazva, azonnal adddik helyessége. EgyenlGség nyilvan csak a = b = ¢ esetén all fenn.

Komldssy Gyorgy (Szolnok, Verseghy g. L. o. t.)
ITI. megoldas: Az (1) egyenlGtlenséget O-ra redukilva, és a ,,—6abc” tagot harom egyenld rész Gsszegére bontva:
(a*c — 2abc + b%c) + (ab® — 2abc + ac®) + (bc® — 2abe + ab) > 0,
azaz
cla—b)*+ab—c)?+blc—a)’>0.

Ez pedig igaz, mert barmely valos szadm négyzete pozitiv, és a feltétel szerint a, b, ¢ > 0. Az egyenlGség jele nyilvan
csak a = b = c esetén érvényes.

Ndray Miklés (Bp., VIIL., Széchenyi g. II. o. t.)



