I. megoldas: Jeloljiik az oldalakat a, b, ¢, d-vel, a keriiletet k-val, az atlokat e, f betivel (1. abra).

1. dbra

Az e 4tl6 a négysziget két haromszogre bontja. Mindegyikre felirjuk a haromszog oldalaira ismert egyenlGtlenséget:
e<a-+b, e<c+d.

Ezek Gsszegezése adja
. k

(1) 2e<a+b+c+d=k, vagyis e<y-
Hasonlé moédon az f atlo altal létesitett két haromszogbal

k
2 —.
(2) f<3
(1) és (2) Gsszege
) e+ f<k.

Tekintsiik most azt a négy haromszoget, amelyre a két 4tl6 a négyszoget bontja. Ennek a négy haromszognek
oldalai kozott szerepelnek az atlok részei: ey és eq, illetve fi és fo. Erre a négy haromszogre is irjuk fel a haromszog
oldalaira vonatkozo egyenl@séget.

e1+ f1 > a,
ez + f1 >0,
es+ fa > ¢,
e1+ fo > d,

amelyeknek Osszegezése adja

2er+e2) +2(fi+ fo) =2(e+ f) > a+btctd =k,

vagyis
k
(I1) e+ f> ok
(I) és (II) igy is irhato
k
3 <e+ f <k,

ami bizonyitando, volt.
Kovdcs Margit (Szombathely, Savaria g. L. o. t.)

II. megoldas: A k keriiletd ABC'D négyszog oldalfelez6 pontjait rendre 6sszekdtve nyerjik az A; B1Cy Dy para-
lelogrammat (2. abra), amelynek oldalai az AC, ill. BD atlok fele, tehat keriilete az atlok Gsszege: e + f.



2. dabra

E paralelogramma oldalai metszik az ABC D négyszog atloit az Ay, Be, Co, Do pontokban. Az Ay BoCoDs négyszog
nem mas, mint az ABCD négyszognek, az atlok M metszéspontjara, mint hasonlésagi centrumra vonatkozé 2 : 1

aranyu kicsinyitése, és igy keriilete ok Mivel konvex idomba irt konvex idom keriilete mindig kisebb az eredetinél,
azért

k
3 <e+ f<k,
amit bizonyitani kellett.
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