I. megoldas: Képzeljiik a feladatot megoldottnak és rajzoljuk meg az ABC haromszog beirt és a ¢ oldalhoz
hozzairt korét. Lasd az 1. dbrat, amely egyben a bettizést is mutatja.
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1. dbra

Ismeretes, hogy a C' csucstol T, ill. T, érintési pontok s — ¢, ill. s tavolsagnyira vannak, hol s a félkeriilet.

Az adatokbol s = dtc

Mar csak o megszerkesztésére van sziikségiink.
Ismeretes, hagy a haromszog kétszeres teriilete

, és s — ¢ (feltéve, hogy d > c) kozvetleniil megszerkeszthetd.

2t=c-m,=p-s, ahonnan s:c=m: o,

és igy o negyedik aranyosként adodik. (Tehat mindig m. > o.)

A szerkesztés menete tehat: Felvesziink egy C-bdl kiindulo félegyenest, amelyre ramérjik a CT = s—c és CT. = s
tavolsdgokat. CT-re T-ben emelt merdlegesre ramérjiik a megszerkesztett o = TO szakaszt. A T.-ben CT-re emelt
merdleges, és a CO egyenes metszéspontja O.. Megrajzolva O és O, koriil az érinté koroket, e két kor masik kozos
kiils6 érintGje lesz a C'A oldal hordozoja, és egyik bels6 érintGje a BA oldal hordozoja. (A maésik belst érint6 a CO
tengelyre szimmetrikus megoldashoz vezet.)

A megoldhatosag feltétele (d > c-n kiviil), hogy a megszerkesztett két érinté-kor ne messe egymast két kiillonbozo
pontban, mert utoébbi esetben nincs kozos belsé érintd. Ha a két kor érintkezik, akkor egyenls szari haromszoghoz
jutunk (a =0).

Goldperger Istvin (Balassagyarmat, Balassa g. I. o. t.)

II. megoldas: A hozzéirt kor felhasznélasa nélkiil is célhoz ériink, ha a CT'O derékszogl haromszog megszerkesztése
utan a beirt korhoz megszerkesztjiik a C-bol masik érint6t, azutan C' koril m,. sugérral kort rajzolunk (mint lattuk
me > 0). A két kor barmelyik kozos kiils6 érintGje metszi ki a C'<t szaraibol az A és B csucspontokat (1. abra).

A megoldhatosag feltétele, hogy m. < CO + p, vagyis

(1) (me — 0)* < CO* = (s — ¢)* + 0°.
De
meC meC at+b+ec d—c
= = - = — — C =
T Td+e ° 2 2
mely értékeket (1)-be helyettesitve, nyerjiik, hogy
2<(d—c)2(d+c)7d2—02 < d? — 2
m: -0 == amr me< ———.

Endrédy Tamds (Bp., IIL., Arpad g. I. o. t.)
II1. megoldas: Induljunk ki az AB = ¢ szakaszbol. Mivel a + b = d, azért a C pontok mértani helye egy olyan
d
ellipszis, amelynek fél nagytengelye OP = = 0Q = > és a feél kistengelye

on=o0s=/(5) - () =T

Maésrészt a C pontok mértani helye egy AB-vel parhuzamos e egyenes m, tavolsagban (2. dbra).
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2. dbra

Ezen e egyenes metszi ki az ellipszisbdl a keresett C' pontot. Egyenes és ellipszis metszéspontjanak megszerkesztése
legegyszertibben gy torténik, hogy az egyenest atvissziik egy, az ellipszissel affin-rokonsagban levd korrendszerbe, a
korrendszerben megszerkesztett metszéspontokat azutan visszavissziik az ellipszisrendszerbe.

Jelen esetben a legcélszer(ibb a kistengely folé rajzolt k' kort tekinteni az ellipszis affin megfelel§jének. Ez esetben
ugyanis a kistengely hordozo6ja az affinitas = tengelye, az affinitas iranya erre meréleges, a nagytengely P végpontjanak
megfelelGje a koron P’ és igy az e-nek affin megfelelGje ¢’ egybeesik e-vel. Az ¢’ metszi a k' kort C’-ben, az ebben
hiizott ¢ érinté metszi a p’ érintét T”-ben, és az x tengely X-ben. T” megfelel§je az ellipszis rendszerben, a p-n fekvo

T. A TX egyenes metszi ki e-bdl a keresett C' pontot.
Tatai Péter (Bp., XIV., L. Istvan g. L. o. t.)



