
I. megoldás: Legyen a háromszög területe t, a beírt kör sugara ̺, az átfogó két része x és y (1. ábra).

1. ábra

A beírt kör érintési pontjaihoz tartozó sugarai a háromszöget két deltoidra és egy négyzetre bontják. Ez utóbbi

három idom területének összege

(1) x̺+ y̺+ ̺2 = t.

Pythagoras-tétele szerint

(x + y)2 = (x+ ̺)2 + (y + ̺)2,

ahonnan

xy = x̺+ y̺+ ̺2 = t.
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II. megoldás: A háromszög kétszeres területére (1)-et felhasználva

2t = (x+ ̺)(y + ̺) =

= xy + x̺+ y̺+ ̺2 = xy + t,

amib®

t = xy.
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III. megoldás: Számítás nélkül tisztán terület-átdarabolással is élhoz érhetünk. Egészítsük ki derékszög¶ három-

szögünket téglalappá. A bet¶zést a 2. ábra mutatja.

2. ábra

Azt kell megmutatni, hogy az x és y oldalú OEDF téglalap területe megegyezik az ABD△ területével.

E két idom közös területe a GEDFH ötszög.

GTO△
∼= GEB△,

mert TO = EB = ̺, T∢ = E = 90◦, és a közös G súsnál lev® szögek sússzögek.

Hasonlóképpen

HTO△
∼= HFA△.
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Megjegyzés: Ahogy a 250. gyakorlat állítása következett a 251. gyakorlat tételéb®l, éppen úgy a jelen feladat

állítása következménye a 250. gyakorlat bebizonyított tételének, amely szerint

z : ̺ = (z + ̺+ y) : y,

amib®l

yz = z̺+ ̺2 + y̺ = t.
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