I. megoldas: A bettizést az 1. 4bra mutatja.

Ismeretes, hogy

(1) m = 4/C1C2.

c1 és co-t kell az adott p és g-val kifejezni. Ez kozvetleniil nem sikeriil, de tudjuk c; és co-t elébb a befogdkkal
kifejezni és aztan felhasznalhatjuk a szogfelezs tételét, mely szerint
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Ismeretes tovabba, hogy
(3) a>=cpc
(4) b =cye.
(3)-at elosztva (4)-gyel, (2) figyelembe vételével
(5) a_a _p
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masrészt
(6) c1+c2=p+q.
(5) és (6)-bol ¢1 és ca, 63 igy cico is meghatarozhato.
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Ezen értékeket (1)-be helyettesitve
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II. megoldas: A szogfelezs tétel alapjan

(1) C=g vemvis a=)dp & b=)g

ahol )\ az aranyossagi tényezd.
Irjuk fel a derékszogi haromszog kétszeres teriiletét kétféleképpen:

2t = ab = cm.
(1) felhasznalasaval és tekintetbe véve, hogy ¢ = p+¢

Npg = (p+q)m,
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pq

2 m=\2 .
(2) prprage

Mar csak A\? meghatarozasara van sziikség. Ez Pythagoras tételének felhasznalasaval torténhetik:
NpP+N¢ = (p+q),

ahonnan ,
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A% ezen értékeét (2)-be helyettesitve
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III. megoldas: A szogfelezd tétel alapjan a p és g befogdkkal szerkesztett derékszogl haromszdg hasonld az
eredetihez (1. abra).
A kis haromszog kétszeres teriilete

2ty = pg = moco = mo/p? + ¢2,

pq

amibdl
moy =

A két haromszog hasonldsiga miatt
m :mgy=C:Cop,
vagyis
c Pq ptqa _ (p+a)pg
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m = myo

IV. megoldas: Arra a kérdésre, hogy »mekkora« a magassig, szerkesztéssel is felelhetiink. Induljunk ki a p+ g =
AB atfogobol (2. abra).

2. dbra

A derékszogi haromszog C csucspontjanak mértani helye, egyrészt az atfogod f6lé rajzolt Thales-kor, masrészt az
AB tavolsaghoz tartozo b aranynak megfelel§ Apollonius-féle kor. E két kor metszéspontjanak, C-nek tavolséga az
atfogotol a keresett m magassag.
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Megjegyzés: A szerkesztés alapjan ki is szamithatjuk m-et a kévetkezé modon.
Az Apollonius—korbsl adodik
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A hurok szeleteinek szorzatat a két kor kozos harjara alkalmazva

m? =z(p+q—z)=(p+qx—a°

m? = (p—z)(BEA+z) = P+ — 2’ x — 2.
qg—=p  q-p
A kett6t Gsszehasonlitva nyerjiik, hogy
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