I. megoldas: Legyenek a haromszog oldalai a, b, ¢, a megfelel6 magassagok mg, mpy, m., a keriilete a + b+ c = 2s,
a teriilete ¢, a beirt kor sugara o. Bizonyitandé, hogy

1 1 1 1

20 mq My 0
Mivel ismeretes, hogy am, = bmy, = 2sp = 2t, azért egyenl6tlenségiink igy irhato
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4t-vel szorozva

2s=a+b+c<2a+2b<4s=2a+ 2b+ 2c¢,

vagyis
c<a+b<a+b+2c

Ez nyilvanvalban igaz, és mivel egyértelmien megfordithato, atalakitdsokat végeztiink, azért a kiindulasunk helyes-
sége be van bizonyitva.
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II. megoldas: Az el6bbiek alapjan

1+1_a+b_a+b_ a+b 1
me my 2t 2t 2s0 a+b+c o
De nyilvan
a+b
— <1,
a+b+c
és (mivel ¢ < a + b)
a+b a+b 1

a+b+c> a+b+(a+b) 2’
és igy
11 1 1 1

2 0 mg mp 0

III. megoldas: Induljunk ki a kovetkez& nyilvanvaléan helyes egyenl&tlenségekbsl
s<a+b<2s.

Osszunk 2t-vel
s_a_ b _s
2t 2t 2t
De ismeretes, hogy

és igy
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