I. megoldas: Legyen a két egyenes e; és eo. Mikozben a P pont egy, a két egyenes A metszéspontjan atmend, k
kort irt le, tiikorképei Py, ill. P» ezen k kornek tiikorképeit: a ki és ko kort irjak le (1. dbra).

1. dbra

A Ky és ko korok A-n kiviil még egy B pontban metszik egymést, mely B pont a k, ki, ko korokkel és az A ponttal
egyiitt rogzitett allando.

Ha kimutatjuk, hogy a B, P; és P» pontok egy egyenesen vannak, akkor tételiinket bebizonyitottuk.

Két esetet kell megkiilonboztetni:

1. P, és P» az AB egyenesnek ugyanazon az oldalan vannak (1. abra), vagy

2. az AB egyenes a Py és Py, pontokat szétvalasztja (2. abra).

Mivel a tiikrozés folytan

(1) AP = AP, = AP,

(1. abran vastagitva), azért az
1. esetben (1. abra) a keriileti szogek tétele alapjan ABP;<t = ABP><. E két egyenls szognek azonban az AB
szara kozos, tehat kozos a masik szara is, vagyis BP; és BP» azonos egyenesek.

2. dbra

A 2. esetben ABP; < és ABP,< olyan koriveken nyugvo keriileti szogek (a 2. dbran vastagitva), amelyeknek Osszege
(1) alapjan egy teljes kor és igy ismét a keriileti szogek tétele alapjan

ABPi <+ ABPy<« = 1800,

ami ismét azt jelenti, hogy a B, P; és P, pontok egy egyenesen fekiisznek.
Ezzel bebizonyitottuk, hogy a P P» egyenes a B pont koriil forog.
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II. megoldas: Jeldljiik az e; és es egyenesek sz0gét e-nal. A tiikrozés folytan AP = AP, = APs, vagyis a PLAP, /A
egyenls szart és a Pi<< = Pa<t. Az A cstucesndl fekvd szogeérsl meg fogjuk mutatni, hogy (a P helyzetétdl fiiggetlen)



allando. Ugyanis, ha az AP egyenesnek az e; illetSleg es vel bezart hegyes szogeit €1 és eo-vel jeloljiik, akkor a tiikkrozés
miatt PAP; << = 2e1 és a PAP><t = 2¢4, vagyis az 1. esetben, amikor a P a hegyesszog szarai kozott van (1. abra)

PLAPy<t = 2e1 + 269 = 2(e1 + £2) = 2,
mig a II. esetben, mikor a P a tompaszOg szarai kozott van (2. abra)
PiAP,<{ =2e3 —2e1 = 2(eg — €1) = 2¢.

A PLAP, A A<-e tehat mindenkor 2¢ alland6é nagysagu, kovetkezésképpen a Py<t = Po< is allandd nagyséagu, vagyis
Py AP, egyenlGszara haromszogek egymaskozt mind hasonlok. (A P pont mozgasaval a Py AP>/\ nagysagra valtozik,
de alakra valtozatlan marad.)

AP, Py<t = AP, Py < allando nagysagu szogek Py A, ill. Py A szaranak a ki és ko korokkel valo metszéspontja az A
pont rogzitett, tehat a méasik szaruknak (P P, illetSleg P, Py) metszéspontja a ki és ko korokkel egy-egy szilard pont
az illets koron. A véltozd Py Pe egyenes csak tgy mehet at allandéan 2 szilard ponton, ha a 2 szilard pont egybeesik a
k1 és ko koz0s B pontjaban.
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